
UVOD U ALGEBARSKU TOPOLOGIJU
- zadaci za ve�bu -

1. Neka je dat lanqasti kompleks (C∗, d∗) i neka je A Abelova grupa. Definiximo Dn = Hom(A,Cn) (tj. Dn je skup
svih homomorfizama iz A u Cn) i preslikavaǌe ∂n : Dn → Dn−1 na slede�i naqin. Ako je f ∈ Dn = Hom(A,Cn),
onda je ∂n(f) ∈ Dn−1 = Hom(A,Cn−1) dato sa

∂n(f)(x) = dn(f(x)),

tj. komutira dijagram

A Cn

Cn−1

f

∂n(f) dn

Dokazati da je i (D∗, ∂∗) jedan lanqasti kompleks.

2. Odrediti homoloxke grupe lanqastog kompleksa:

· · · → Z6
·2−→ Z6

·3−→ Z6
·2−→ Z6

·3−→ Z6 → · · ·

3. Odrediti homoloxke grupe lanqastog kompleksa:

· · · → Z5
·2−→ Z5

0−→ Z5
·2−→ Z5

0−→ Z5 → · · ·

4. Odrediti homoloxke grupe povrxi Mg, g ∈ N.

5. Odrediti homoloxke grupe povrxi Nh, h ∈ N.

6. Odrediti homoloxke grupe prostora X sa slike.

7. Odrediti homoloxke grupe prostora X sa slike.



8. Odrediti homoloxke grupe prostora X sa slike.

9. Neka je prostor X sastavǉen od torusa i sfere koji se seku du� kru�nice kao na slici.

(a) Pomo�u Majer-Vijetorisovog niza odrediti homologiju prostora X.
(b) Bez korix�eǌa Majer-Vijetorisovog niza odrediti homologiju prostora X.

10. Prostor X je nastao od povrxi tetraedra identifikacijom ivica kao na slici.

Uoqimo potprostor A od X sa slike (prime�ujemo da je A homeomorfan disku D2).

(a) Odrediti homoloxke grupe Hn(X), n ∈ N0.
(b) Odrediti relativne homoloxke grupe Hn(X,A), n ∈ N0.

11. Prostor X dat je slikom.



(a) Odrediti homoloxke grupe Hn(X) i Hn(X;Z2), n ∈ N0.
(b) Odrediti relativne homoloxke grupe Hn(X,α ∪ β), n ∈ N0.

12. Prostor X dat je slikom.

(a) Odrediti homoloxke grupe Hn(X) i Hn(X;Z3), n ∈ N0.
(b) Odrediti relativne homoloxke grupe Hn(X,α ∪ β), n ∈ N0.

13. Neka je X prostor qija je homologija

Hn(X) ∼=


Z, n = 0, 4

Z4 ⊕ Z5, n = 1

0, inaqe

(a) Odrediti Hn(X;Z5), n ∈ N0.
(b) Odrediti H4(X × S3;Z2).

14. Izraqunati Hn(RP2 × RP2;Z4), n ∈ N0.

15. Izraqunati Hn(S
2 × S3;Z5), n ∈ N0.


