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1. Izraqunati ∫ +∞

− 1
2

1

(x+ 1)
√
x2 + x+ 1

dx.

2. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju slede�ih redova

(a)
+∞∑
n=1

nn+
1
n(

n+ 1
n

)n , (b)
+∞∑
n=2

cos(nπ)

n
3
4 + (−1)3n

.

3. Data je funkcija

f(x) =
1 + 2x

(1− 2x)3
.

(a) Razviti funkciju u Maklorenov red.

(b) Odrediti oblast konvergencije dobijenog stepenog reda.

(v) Izraqunati sumu
+∞∑
n=2

(n+ 1)2

2n
.

REXEǋA

1. Jedini singularitet datog nesvojstvenog integrala je +∞. Kako je

1

(x+ 1)
√
x2 + x+ 1

∼ 1

x2
, x→∞,

to dati integral konvergira pa ga mo�emo raqunati.
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√
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Drugi naqin: Ojlerova smena
√
x2 + x+ 1 = t− x . . .

Tre�i naqin: Smena 2x+1√
3

= sinh t . . ..



2. (a) Dati red je red sa pozitivnim qlanovima. Oznaqimo an =
nn+

1
n(

n+ 1
n

)n . Kako je

lim
n→∞

an = lim
n→∞

nn+
1
n(

n+ 1
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n n
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n
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)n2· 1
n
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n→∞

1
n
√
e
= 1 6= 0,

to dati red divergira jer nije ispuǌen neophodan uslov konvergencije.
(b) Oznaqimo an = cos(nπ)

n
3
4+(−1)3n

= (−1)n

n
3
4+(−1)n

. Iskoristili smo da je cos(nπ) = (−1)n i (−1)3n = (−1)n.
Apsolutna konvergencija:

|an| =
1

n
3
4 + (−1)n

>
1

n
3
4 + 1

∼ 1

n
3
4

n→∞,

pa dati red ne konvergira apsolutno (na osnovu prvog i drugog proedbenog kriterijuma).

Uslovna konvergencija:

an =
(−1)n

n
3
4 + (−1)n

=
(−1)n

n
3
4

· 1

1 + (−1)n

n
3
4
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n
3
4

(
1− (−1)n

n
3
4

)
=

(−1)n

n
3
4

− 1

n
6
4

, n→∞.

Red
∑∞

n=2
(−1)n

n
3
4

konvergira na osnovu Lajbnicovog kriterijuma, a red
∑∞

n=2
1

n
6
4
konvergira jer je

3
2 > 1, pa dati red konvergira uslovno.

3. (a) Koristimo poznati razvoj

(1 + x)α =

∞∑
n=0

(
α

n

)
xn,

za α = −3. Primetimo da je(
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)
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=
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to je
(
−1

2 ,
1
2

)
⊆ D. Kada ubacimo x = −1

2 i x = 1
2 u dobijeni stepeni red, dobijamo brojne redove∑∞

n=0(−1)n(n + 1)2 i
∑∞

n=0(n + 1)2 koji divergiraju, pa je konaqno tra�ena oblast konvergencije
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1
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.

(v) Primetimo
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pa je tra�ena suma
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= f
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− 1− 2 = 9.


