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1. Na prostoru ograniqenih realnih nizova X dato je preslikavaǌe

d : X ×X → R d(x, y) =
+∞∑
n=1

√
|xn − yn|
2n

.

Neka je zadat i podskup

A =

{
x ∈ X

∣∣ +∞∑
n=1

|xn|
2n

⩽ 1

}
.

(a) Dokazati da je preslikavaǌe d metrika.

(b) Ispitati zatvorenost i otvorenost skupa A.

(v) Ispitati povezanost skupa A.

(g) Ispitati kompaktnost skupa A.

2. Data je funkcija
f : D → R, f(x, y, z) = x2 + 2yz − z2,

gde je skup D odre�en sa

D =

{
(x, y, z) ∈ R3

∣∣ x2 + y2 + z2 ⩽ 1, x2 + y2 ⩽
1

4

}
.

(a) Dokazati da funkcija f dosti�e minimum imaksimum na skupu D.

(b) Odrediti sliku skupa D pri preslikavaǌu funkcijom f .

3. Dat je sistem jednaqina
F1(x, y, z, ω) = x2 + yz − ω = 0

F2(x, y, z, ω) = 3xy + z2 − ω2 = 0.

(a) Dokazati da u okolini taqke (x0, y0, z0, ω0) = (1, 1, 1, 2) postoji jedinstvena funkcija

(x, y) = φ(z, ω) = (φ1(z, ω), φ2(z, ω))

takva da va�i
F1(φ1(z, ω), φ2(z, ω), z, ω) = 0,

F2(φ1(z, ω), φ2(z, ω), z, ω) = 0,

φ(1, 2) = (1, 1).

(b) Izraqunati
∂φ1

∂z
(1, 2).


