
Analiza 2, 3.09.2025.
Pismeni ispit

MR

1. Na prostoru ograniqenih realnih nizova X dato je preslikavaǌe

d : X ×X → R d(x, y) =
+∞∑
n=1

√
|xn − yn|
2n

.

Neka je zadat i podskup

A =

{
x ∈ X

∣∣ +∞∑
n=1

|xn|
2n

⩽ 1

}
.

(a) Dokazati da je preslikavaǌe d metrika.

(b) Ispitati zatvorenost i otvorenost skupa A.

(v) Ispitati povezanost skupa A.

(g) Ispitati kompaktnost skupa A.

2. Data je funkcija
f : D → R, f(x, y, z) = x2 + 2yz − z2,

gde je skup D odre�en sa

D =

{
(x, y, z) ∈ R3

∣∣ x2 + y2 + z2 ⩽ 1, x2 + y2 ⩽
1

4

}
.

(a) Dokazati da funkcija f dosti�e minimum imaksimum na skupu D.

(b) Odrediti sliku skupa D pri preslikavaǌu funkcijom f .

3. Izraqunati zapreminu tela u provm oktantu (x ⩾ 0, y ⩾ 0, z ⩾ 0) ograniqenog povrxima

y2 + z2 = 4, x2 = y2 + z2 + 1 i x = 2.

4. Izraqunati integral ∫
γ

−→
F · d−→r

ako je vektorsko poǉe
−→
F zadato sa

−→
F = (yz + ex, xz + 2y, xy + z),

a kriva γ sa
γ(t) = (t, sin t, cos t), t ∈ [0, π].


