
Linearna algebra i analitiqka geometrija
septembar 2 2020.

1. [5]

a) Definisati vektorski prostor i vektorski potprostor.

b) Navesti Grasmanovu formulu.

v) Definisati skalarni proizvod.

g) Ako je jezgro linearnog operatora L : V → V trivijalno, tada je L injekcija. Dokazati.

d) Ako su nenula vektori {v1, v2, . . . , vk} ortogonalni, oni su i linearno nezavisni. Dokazati.

2. [5] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

 7 4 −14
16 7 −28
8 4 −15

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je matrica A sliqna dijagonalnoj i u sluqaju da jeste, na�i bar jednu invertibilnu matricu P i
dijagonalnu D tako da je D = P−1AP . Odrediti formulu za An, n ∈ N.

3. [5] Neka je V = {(x1, x2, x3, x4) ∈ R4 | x1 + x2 + x3 − x4 = 0, 3x1 − x2 − x3 = 0} Gram-Xmitovim postupkom
ortogonalizacije odrediti neke ortonormirane baze za V i V ⊥.

4. [5] Odrediti jednaqine simetrala uglova izme�u pravih p : x = 3 i q : 2x− y = 5.

5. [5] Date su taqka L(2, 0, 2) kao i prave p : x−1
1 = y

1 = z
0 i q : x−3

0 = y
1 = z−4

0 .

a) Odrediti me�usobni polo�aj pravih p i q.

b) Odrediti pravu koja sadr�i taqku L i seqe prave p i q.

6. [5] Neka je L : Rn → Rn, n ∈ N linearno preslikava�e. Ako je k prirodan broj za koji je ImLk = ImLk+1, tada je
ImLk+1 = ImLk+2. Dokazati. Navesti primer preslikava�a L i prirodnog broja k za n = 2.
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