
Linearna algebra i analitiqka geometrija
septembar 2020.

1. [5]

1.1 Definisati Dekartov proizvod dva skupa.

1.1 Definisati determinantu.

1.2 Definisati sopstveni vektor linearnog operatora L : V → V .

1.3 Definisati skalarni proizvod.

1.4 Definisati inverz matrice. Izvesti formulu za inver proizvo	ne kvadratne matrice reda 2.

1.5 Sliqne matrice imaju isti karakteristiqni polinom. Dokazati.

2. [5] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

 −3 −6 6
−3 −3 3
−3 −6 6

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je matrica A sliqna dijagonalnoj i u sluqaju da jeste, na�i bar jednu invertibilnu matricu P i
dijagonalnu D tako da je D = P−1AP . Odrediti formulu za An, n ∈ N.

3. [5] Dat je unitarni potprostor matrica

[
x y
z t

]
rexe�a jednaqine x + y + z − 2t = 0, sa skalarnim proizvodom[

x y
z t

] [
a b
c d

]
= ax+ by + cz + dt.

a) Na�i neke baze, kao i dimenzije potprostora W i W⊥.

b) Odrediti ortogonalnu projekciju i ortogonalnu dopunu vektora v =

[
0 0
1 −3

]
na prostor W , rastoja�e

vektora v od vektorskog prostora W , kao i ugao izme�u v i W .

4. [5] Odrediti jednaqinu tangente na krug x2 + y2 − 4x− 2y + 3 = 0 u taqki (3, 2).

5. [5] Odrediti rastoa�e izme�u paralelnih ravni x+ 2y − z + 3 = 0 i −x− 2y + z − 15 = 0.

6. [5] Ako su A i B kvadratne matrice reda n ∈ N takve da je AB = 0, dokazati da je ρ(A) + ρ(B) ≤ n. Dokazati da
za datu kvadratnu matricu A reda n i ranga ma�eg od n, postoji matrica B takva da je AB = 0 i ρ(A) + ρ(B) = n.
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