
Linearna algebra i analitiqka geometrija
januar 2020.

1. [5] Definisati slede�e pojmove (1.1-1.3)

1.1 Determinanta.

1.2 Sopstveni vektor linearnog operatora L : V → V .

1.3 Ortogonalna matrica.

1.4 Neka su u i v vektori vektorskog prostora V u kom je definisan skalarni proizvod < ·, · >: V × V → R.
Izvesti (i dokazati) formulu za du�inu ortogonalne projekcije vektora v na vektor u.

1.5 Ako su vektori {v1, v2, . . . , vk} nenula ortogonalni, oni su i linearno nezavisni. Dokazati.

2. [5] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

 −2 4 −3
−2 7 −6
−2 8 −7

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je matrica A sliqna dijagonalnoj i u sluqaju da jeste, na�i bar jednu invertibilnu matricu P i
dijagonalnu D tako da je D = P−1AP . Odrediti formulu za An, n ∈ N.

3. [5] Neka je V potprostor prostora R4 generisan vektorima f1 = (−1, 1, 1,−1), f2 = (3,−1,−1, 3) i f3 = (−5,−1, 1,−7).
Gram-Xmitovim postupkom ortogonalizacije odrediti neke ortonormirane baze za V i V ⊥.

4. [5] Odrediti jednaqinu prave l koja sadr�i taqku L(0,−1,−4) i seqe pravu p : x+ y+ z − 3 = 0, 2y− z − 14 = 0 pod
pravim uglom.

5. [5] Odrediti formule homotetije sa koeficijentom −3 u odnosu na taqku S(1,−2), kao i sliku kru�nice x2 + y2−
4x− 2y + 4 = 0.

6. [5] Neka je A ∈Mn(R) inverzibilna matrica reda n. Dokazati da je det(adjA) = (detA)n−1.

Vreme za rad je 180 minuta.
SRE�NO!
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