
Linearna algebra i analitiqka geometrija
januar 2 2020.

1. [5] Definisati slede�e pojmove (1.1-1.3)

1.1 Trag matrice.

1.2 Sopstvena vrednost linearnog operatora L : V → V .

1.3 Skalarni proizvod vektorskog prostora.

1.4 Linearni omotaq skupa vektora {v1, v2, . . . , vk} vektorskog prostora V je vektorski potprostor od V . Dokazati.

1.5 Sliqne matrice imaju isti karakteristiqni polinom. Dokazati.

2. [5] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

 14 15 −15
−5 −6 5
5 5 −6

.
Zatim odrediti sopstvene vrednosti i sopstvene vektore matrice A.
Ispitati da li je matrica A sliqna dijagonalnoj i u sluqaju da jeste, na�i bar jednu invertibilnu matricu P i
dijagonalnu D tako da je D = P−1AP . Odrediti formulu za An, n ∈ N.

3. [5] Dat je vektorski potprostor W ⊆ R4 rexe�a jednaqine 2x− y + 3z = 0.

a) Na�i neke baze, kao i dimenzije potprostora W i W⊥.

b) Odrediti ortogonalnu projekciju i ortogonalnu dopunu vektora v = (5,−3, 5, 10) na prostor W , rastoja�e
vektora v od vektorskog prostora W , kao i ugao izme�u v i W .

4. [5] Odrediti jednaqinu prave koja je paralelna ravni 2x − y − 3z + 2019 = 0, sadr�i taqku (1, 1, 1) i seqe pravu
x− 2

2
=

y

0
=

z − 2

−3
.

5. [5] Odrediti formule refleksije u odnosu na pravu l : x+3y−5 = 0, kao i sliku kru�nice x2+y2−4x−2y+4 = 0.

6. [5] Ako je KerL2 = KerL, tada je KerL ∩ ImL = {0}. Dokazati.

Vreme za rad je 180 minuta.
SRE�NO!
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