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1. [5] Definisati slede�e pojmove (1.1-1.7)

1.1 [0,3] Potprostor vektorskog prostora.

1.2 [0,3] Trag matrice.

1.3 [0,5] Norma vektora u euklidskom vektorskom prostoru (dat je skalarni proizvod 〈·, ·〉).
1.4 [0,3] Inverz matrice.

1.5 [0,5] Sopstvena vrednost linearnog operatora L : V −→ V .

1.6 [0,3] Ortogonalnost vektora.

1.7 [0,4] Rang linearnog operatora L : V −→ V .

1.8 [0,7] Formulisati Gram{Xmitovu teoremu o ortogonalizaciji.

1.9 [0,7] Formulisati Kejli{Hamiltonovu teoremu.

1.10 [1,0] Neka je V vektorski prostor nad po	em R, A : V −→ V linearni operator, λ ∈ R i U = {x ∈ V | Ax = λx}
podskup skupa V . Dokazati da je U potprostor vektorskog prostora V .

2. [4] Rexiti sistem jednaqina:

x+ 3y−2z+4t = 1

2x+ 7y−5z+7t = 0

3x+10y−6z+8t = 3

x+ 6y−7z+8t =−1

3. [4] Neka su U i V potprostori vektorskog prostora M2(R) takvi da je

U =

{[
a a
0 b

]
, a, b ∈ R

}
V =

{[
0 0
c c

]
, c ∈ R

}
.

Odrediti bar po jednu bazu i dimenziju za U , V , U + V , U ∩ V . Da li je M2(R) = U ⊕ V ?

4. [4] Neka je data matrica

A =

 −4 7 3
−6 12 6
6 −13 −7

 .
Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A. Ako postoje, na�i invertibilnu matricu P i dija-
gonalnu matricu D takve da je D = P−1AP .

5. [4] Neka je U ≤ R4 skup svih rexe�a sistema jednaqina

2x+3y−z− t =0

x−2y−z+2t =0.

Na�i bazu za U⊥.

6. a) [2] U koordinatnom sistemu Oxy odrediti rastoja�e taqke A(3, 5) od prave p : 2y − x + 4 = 0, kao i normalu
iz taqke A na pravoj p.

b) [2] U koordinatnom sistemu Oxyz odrediti jednaqinu ravni γ koja sadr�i taqku T (1, 1, 1) i ortogonalna je na
ravnima α : 2x+ 3y − 4z + 1 = 0 i β : x− y + z = 0.

7. [5] Neka su A,B ∈ Mn(R) matrice, pri qemu je bar jedna od �ih invertibilna. Dokazati da matrice AB i BA
imaju isti karakteristiqni polinom.

Vreme za rad je 180 minuta.


