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1. [5] Definisati slede�e pojmove (1.1-1.7)

1.1 [0,3] Ugao izme�u dva ne-nula vektora u i v unitarnog prostora V .

1.2 [0,3] Sumu U + V , gde su U i V potprostori vektorskog prostora W .

1.3 [0,5] Minimalni polinom matrice A ∈Mn(R).
1.4 [0,3] Defekt linearnog operatora A : V −→ V .

1.5 [0,5] Sopstveni vektor linearnog operatora A : V −→ V .

1.6 [0,3] Ortogonalni komplement potprostora L unitarnog prostora V .

1.7 [0,4] Bilinearni funkcional(ili forma) nad C.
1.8 [0,7] Navesti nejednakost Koxi{Xvarc{Bu�akovskog.

1.9 [0,7] Formulisati Bine{Koxijevu teoremu.

1.10 [1,0] Neka su A i B sliqne matrice, dokazati da je det(A) = det(B).

2. [4] Rexiti sistem jednaqina:

x+ 2y− 1z− 5t =−3
1x+ 3y− 4z− t =−1
−5x−13y+15z+11t = 19

4x+12y−14z− 8t = 6.

3. [4] Date su baze f = [(1, 0, 1), (2, 1, 2), (−1,−1,−2)] i e = [(1, 0, 0), (0, 1, 0), (0, 0, 1)] prostora R3. Odrediti matricu
prelaska P sa baze e na bazu f kao i koordinate vektora v u bazi f ukoliko su [v]e = (1, 1, 1) �egove koordinate u
bazi e.

4. [4] Neka je data matrica

A =

 3 0 −2
1 1 −1
4 0 −3

 .
Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A. Ako postoje, na�i invertibilnu matricu P i dija-
gonalnu matricu D takve da je D = P−1AP .

5. [4] Neka je U = L(f1, f2, f3) potprostor prostora R4 i f1 = (1, 0, 1,−1), f2 = ( 43 , 2,
1
3 ,−

1
3 ), f3 = (1, 0, 0, 1). Odrediti

bar jednu ortonormiranu bazu prostora U .

6. a) [2] U koordinatnom sistemu Oxy odrediti jednaqinu prave q koja sadr�i taqku A(1, 1) i koja je ortogonalna
na pravu p : 2x− 3y + 4 = 0.

b) [2] U koordinatnom sistemu Oxy odrediti jednaqinu parabole P qija je �i�a F (2, 2), a direktrisa prava
d : x+ y − 1 = 0.

7. [5] Dat je linearni operator A : V → V .

a) [3] Neka su v1 i v2 sopstveni vektori koji redom odgovaraju sopstvenim vrednostima λ1 6= λ2 operatora A.
Dokazati da v1 + v2 nije sopstveni vektor operatora A.

a) [2] Neka su λ1, . . . , λk (dimA ≥ k ≥ 2) me�usobno razliqite sopstvene vrednosti operatora A, a v1, . . . , vn
odgovaraju�i sopstveni vektori. Dokazati da vektor v = v1 + · · ·+ vk nije sopstveni vektor operatora A.

Vreme za rad je 180 minuta.


