
Linearna algebra i analitiqka geometrija
jun 2018.

1. [4] Rexiti sistem jednaqina matriqnim metodom:





3 −1 4 2 1
1 0 −2 −1 2
2 −1 6 3 3





2. [6] Neka je dat vektorski prostor M2(R) svih kvadratnih matrica reda 2 nad poǉem R i ǌegovi podskupovi

U =
{

A ∈ M2(R) | trA = 0, A = AT
}

i V =

{[

a a

a a

]

∣

∣ a ∈ R

}

.

(a) [2] Dokazati da su podskupovi U i V vektorski potprostori prostora M2(R).

(b) [4] Odrediti barem po jednu bazu i dimenzije za U , V , U + V , U ∩ V . Da li je suma U + V direktna?

3. [5] Neka je L : R3[X ] −→ R
3[X ] linearni operator na prostoru polinoma s realnim koeficijentima stepena

maǌeg od 3, koji je dat sa L(a0 + a1x + a2x
2) = a2 + a0x + a1x

2. Odrediti matricu operatora L u bazi
e = [1, x, x2], zatim odrediti KerL, ImL, δ(L) i ρ(L). Da li je L invertibilan? Ako jeste, na�i L−1.

4. [5] Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A, a zatim odrediti, ako postoje,
invertibilnu matricu P i dijagonalnu matricu D takve da je D = P−1AP i na�i A2018, ako je

A =





3 −2 4
−2 6 2
4 2 3



 .

5. [5] Neka je 〈·, ·〉 skalarni proizvod na vektorskom prostoru R
3[X ] polinoma s realnim koeficijentima stepena

maǌeg od 3, koji je dat sa 〈p, q〉 = p(0)q(0)+p′(1)q′(1)+p′′(2)q′′(2) i neka je U = {p ∈ R
3[X ] | p(0)+p′(1)+p′′(2) = 0}.

Odrediti U⊥.

6. [5] Odrediti jednaqinu ravni koja sadrжi pravu p : x−1

2
= y−2

−3
= z+4

1
i normalna je na ravan

α : 2x+ y − z + 14 = 0.

Vreme za rad je 180 minuta.
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