
Linearna algebra i analitiqka geometrija
februar 2018.

1. [5] Kramerovim metodom rexiti sistem linearnih jednaqina nad poǉem R:

−y+3z+ t =6

−3y+2z+4t =7

−2y− z+3t =1

2. [5] Neka je V = R
4[X ] vektorski prostor polinoma s koeficijentima u R stepena maǌeg od 4. Neka je U ≤ V

potprostor generisan polinomima p1(x) = 1 − x + 3x2 − x3, p2(x) = 3 + 2x + 5x2 i p3(x) = −2 − 8x + 2x2 − 4x3

i neka je W ≤ V potprostor generisan polinomima q1(x) = −1 − 2x + 5x2 + x3, q2(x) = 5 + 3x + 3x2 − 2x3 i
q3(x) = 7 + 7x− 7x2 − 4x3. Odrediti barem po jednu bazu i dimenzije potprostora U , W , U +W i U ∩W .

3. [4] Neka je L : V → W linearno preslikavaǌe i neka su vektori v1, v2, . . . , vk ∈ V takvi da su vektori
L(v1), L(v2), . . . , L(vk) ∈ W linearno nezavisni. Dokazati da su onda i vektori v1, v2, . . . , vk linearno
nezavisni vektori.

4. [5] Odrediti da li je matrica A dijagonalnog tipa, na�i ǌen karakteristiqni i minimalni polinom i,
ako je dijagonalnog tipa, dijagonalnu matricu D i invertibilnu matricu P takve da je D = P−1AP , ako je

A =





−3 −2 1
0 1 0

−12 −6 4



 .

5. [5] Neka je V = R
4 vektorski prostor sa standardnim skalarnim proizvodom 〈·, ·〉 i neka su dati vektori

v1 = (1, 2, 3, 4), v2 = (2, 4, 0, 5), v3 = (4, 8, 6,−2). Na�i vektore u1, u2, u3 takve da je L(u1, u2, u3) = L(v1, v2, v3) i da
su vektori u1, u2, u3 jediniqni i me�usobno ortogonalni.

6. (a) [3] Odrediti jednaqine pravih koje su normalne na pravoj p : 4x− 3y− 3 = 0 i nalaze se na rastojaǌu 4
od taqke A(1, 2).

(b) [3] Odrediti jednaqinu parabole qija je osa prava x − 2y + 1 = 0, qije je teme taqka T (1, 1) i qija je
жiжa taqka F (3, 2).
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