
Linearna algebra i analitiqka geometrija, 03.09.2017.
Drugi tok

1. Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice A =

 2 −1 −1
−6 6 4
8 −7 −5

.
Ispitati da li je matrica A sliqna dijagonalnoj i u sluqaju da jeste, na�i bar jednu invertibilnu
matricu P i dijagonalnu D tako da je A = PDP−1. Odrediti An, n ∈ N.

2. Dat je vektorski potprostor W ⊆ R4 rexeǌa jednaqine x1 − 2x4 = 0.

a) Na�i neke baze, kao i dimenzije potprostora W i W⊥.

b) Odrediti ortogonalne projekcije vektora v = (7, 6, 6, 1) na potprostore W i W⊥. Sa kojim od prostora
W i W⊥ vektor v zaklapa maǌi ugao?

3. Neka je V potprostor prostora R4 generisan vektorima f1 = (1, 1, 1, 1), f2 = (1, 0, 1, 0) i f3 = (−1, 2, 0, 1).
Gram-Xmitovim postupkom ortogonalizacije odrediti neku ortonormiranu bazu za V . Zatim odrediti
i bazu za V ⊥.

4. Odrediti jednaqinu ravni koja sadr�i pravu p :
x− 1

2
=
y − 2

−3
=
z + 4

1
i normalna je na ravan

α : 2x+ y − z + 14 = 0.

5. Svesti jednaqinu krive 11x2 + 24xy + 4y2 − 5 = 0 na kanonski oblik izometrijskom transformacijom i
napisati formule transformacije. Koja je to kriva i koliki je ǌen ekscentricitet? Skicirati polaznu
krivu i odrediti joj �i�e i direktrise.

6. Neka su A i B kvadratne matrice reda n takve da je ǌihov proizvod AB nula matrica. Dokazati da
je rang(A) + rang(B) ≤ n. Za matricu A iz prvog zadatka odrediti matricu B takvu da je AB = 0 i
rang(A) + rang(B) = n.
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