
Linearna algebra i analitiqka geometrija, 08.02.2017.
Drugi tok

1. Neka je Lα : R3 → R3 familija linearnih operatora definisana sa
Lα(x, y, z) = (x+ αy − z, (α+ 1)x+ 6y − 3z,−x− 2y + (α− 1)z), α ∈ R.

a) Odrediti rang operatora Lα u zavisnosti od realnog parametra α

b) Odrediti jezgro operatora Lα za sluqaj kada je rang operatora jednak 2.

v) Za koje α je Lα invertibilan?

2. Dat je vektorski potprostor W ⊆ R4 rexeǌa jednaqine x+ y + z + t = 0.

a) Na�i neke baze, kao i dimenzije potprostora W i W⊥.

b) Odrediti ortogonalne projekcije vektora v = (3,−2, 4, 3) na potprostore W i W⊥. Kom od prostora
W i W⊥ vektor v bli�i?

3. Neka je V potprostor prostora R4 generisan vektorima f1 = (5,−3,−1, 1), f2 = (21, 1,−5, 1) i f3 =
(5,−15, 5, 7). Gram-Xmitovim postupkom ortogonalizacije odrediti neke ortonormirane baze za V i V ⊥.

4. Odrediti formule refleksije prostora u odnosu na ravan α : x+ 2y − z + 3 = 0.

5. Svesti jednaqinu krive x2 − xy + y2 − 3y − 1 = 0 na kanonski oblik izometrijskom transformacijom i
napisati formule transformacije. Koja je to kriva i koliki je ǌen ekscentricitet? Skicirati polaznu
krivu i odrediti joj �i�u i direktrisu.

6. Neka je L : V → V linearni operator vektorskog prostora V . Ako je L 6= 0 i ako (∃k ∈ N)Lk = 0:

a) Dokazati da je mL(λ) = λm,m ∈ N minimalni polinom operatora L.

b) Dokazati da za takvo m ∈ N postoji vektor u ∈ V takav da je Lm−1(u) 6= 0.

v) Dokazati da je za takvo u ∈ V , v = Lm−1(u) ∈ KerL ∩ ImL.
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