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Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
Januar 1 - 16. 8. 2025.

Vreme rada: 135 minuta. Sre�no!

1. Neka je ABC trougao, a P , Q, R taqke na stranicama BC, AC, AB, redom, takve da se du�i AP , BQ, CR

seku u jednoj taqki i da je
−→
AR :

−−→
AB = 2 : 7 i

−→
AQ :

−−→
QC = 8 : 5.

a) [5p] Ako je du�ina stranice BC jednaka 15, odrediti du�ine du�i BP i PC.
b) [10p] Odrediti koordinate taqke P u afinom reperu Axy sa poqetkom u taqki A i koordinatnim vektorima
−→e1 =

−−→
AB i −→e2 =

−→
AC, kao i u afinom reperu Bx′y′ sa poqetkom u taqki B i koordinatnim vektorima

−→
f1 =

−−→
BQ

i
−→
f2 =

−−→
BA. Odrediti vezu koordinata (x, y) i (x′, y′).

2. a) [6p] Odrediti jednaqinu ravni α u prostoru koja je paralelna y-osi i sadr�i taqke A(2, 0,−3) i B(4, 2, 7).
b) [10p] Odrediti formule ravanske refleksije prostora u odnosu na ravan α. Ispitati da li ovo
preslikavaǌe quva orijentaciju prostora.

3. [12p] Odrediti jednaqine svih parabola koje imaju direktrisu x+y−2 = 0 i sadr�e taqke A(0, 4) i B(0, 12).

4. [16p] Svesti jednaqinu povrxi x2 − yz − y + 1 = 0 na kanonski oblik izometrijskom transformacijom i
napisati formule transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. a) [4p] Odrediti polupreqnik kruga k na sferi σ : x2 + y2 + z2 = 1 koji sadr�i taqke A
(√

2
2 ,−

√
2
2 , 0

)
,

B
(√

2
2 ,

√
2
2 , 0

)
i C(0, 0, 1).

b) [7p] Izraqunati najkra�e rastojaǌe d izme�u taqaka A i B mereno po krugu k i dokazati da je ono ve�e
od najkra�eg rastojaǌa po velikom krugu sfere σ izme�u taqaka A i B.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
Januar 1 - 16. 8. 2025.

Vreme rada: 135 minuta. Sre�no!

1. Neka je ABC trougao, a P , Q, R taqke na stranicama BC, AC, AB, redom, takve da se du�i AP , BQ, CR

seku u jednoj taqki i da je
−→
AR :

−−→
AB = 2 : 7 i

−→
AQ :

−−→
QC = 8 : 5.

a) [5p] Ako je du�ina stranice BC jednaka 15, odrediti du�ine du�i BP i PC.
b) [10p] Odrediti koordinate taqke P u afinom reperu Axy sa poqetkom u taqki A i koordinatnim vektorima
−→e1 =

−−→
AB i −→e2 =

−→
AC, kao i u afinom reperu Bx′y′ sa poqetkom u taqki B i koordinatnim vektorima

−→
f1 =

−−→
BQ

i
−→
f2 =

−−→
BA. Odrediti vezu koordinata (x, y) i (x′, y′).

2. a) [6p] Odrediti jednaqinu ravni α u prostoru koja je paralelna y-osi i sadr�i taqke A(2, 0,−3) i B(4, 2, 7).
b) [10p] Odrediti formule ravanske refleksije prostora u odnosu na ravan α. Ispitati da li ovo
preslikavaǌe quva orijentaciju prostora.

3. [12p] Odrediti jednaqine svih parabola koje imaju direktrisu x+y−2 = 0 i sadr�e taqke A(0, 4) i B(0, 12).

4. [16p] Svesti jednaqinu povrxi x2 − yz − y + 1 = 0 na kanonski oblik izometrijskom transformacijom i
napisati formule transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. a) [4p] Odrediti polupreqnik kruga k na sferi σ : x2 + y2 + z2 = 1 koji sadr�i taqke A
(√

2
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√
2
2 , 0

)
,

B
(√

2
2 ,

√
2
2 , 0

)
i C(0, 0, 1).

b) [7p] Izraqunati najkra�e rastojaǌe d izme�u taqaka A i B mereno po krugu k i dokazati da je ono ve�e
od najkra�eg rastojaǌa po velikom krugu sfere σ izme�u taqaka A i B.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JANUAR 2 - 29.08.2025. godine
Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Dat je paralelogram ABCD i neka su E, F i G taqke takve da va�i
−→
AF =

−−→
FD,

−−→
DE = 3

−−→
EC i

−−→
BG = 2

−−→
BD.

Oznaqimo sa X presek pravih GE i BC, a sa Y presek pravih GF i AB.
a) [8p] Odrediti u kom odnosu taqke X i Y dele stranice BC i AB paralelograma ABCD.
b) [8p] Dokazati da se prave AC, EF i XY seku u jednoj taqki.

2. Date su prave p : x−1
0 = y−λ

1 = z−1
−2 , λ ∈ R i q : x+4

−1 = y+2
0 = z+2

3 .
a) [4p] Odrediti vrednost parametra λ tako da se prave p i q seku, kao i koordinate preseqne taqke.
b) [10p] Za λ = 3 odrediti jednaqinu zajedniqke normale, kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih p i q.

3. a) [6p] Odrediti jednaqinu parabole P qije je teme T (2, 2) i �i�a F (3, 1). Skicirati sliku.
b) [10p] Izometrijskom transformacijom koordinata svesti parabolu P na kanonski oblik.

4. [12p] Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra qija je osa prava o : x = −2, y + z = 1 i koji je opisan oko
sfere S : x2 + y2 + z2 + 4x− 2z − 4 = 0.

5. [12p] Na planeti Mars nalaze se Marsovci Pum (30◦S, 29◦E) i Paj (60◦N, 61◦W ). Pod pretpostavkom da je
Mars sfera polupreqnika R = 3390km, odrediti pribli�no rastojaǌe izme�u Marsovaca Pum i Paj.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JANUAR 2 - 29.08.2025. godine
Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Dat je paralelogram ABCD i neka su E, F i G taqke takve da va�i
−→
AF =

−−→
FD,

−−→
DE = 3

−−→
EC i

−−→
BG = 2

−−→
BD.

Oznaqimo sa X presek pravih GE i BC, a sa Y presek pravih GF i AB.
a) [8p] Odrediti u kom odnosu taqke X i Y dele stranice BC i AB paralelograma ABCD.
b) [8p] Dokazati da se prave AC, EF i XY seku u jednoj taqki.

2. Date su prave p : x−1
0 = y−λ

1 = z−1
−2 , λ ∈ R i q : x+4

−1 = y+2
0 = z+2

3 .
a) [4p] Odrediti vrednost parametra λ tako da se prave p i q seku, kao i koordinate preseqne taqke.
b) [10p] Za λ = 3 odrediti jednaqinu zajedniqke normale, kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih p i q.

3. a) [6p] Odrediti jednaqinu parabole P qije je teme T (2, 2) i �i�a F (3, 1). Skicirati sliku.
b) [10p] Izometrijskom transformacijom koordinata svesti parabolu P na kanonski oblik.

4. [12p] Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra qija je osa prava o : x = −2, y + z = 1 i koji je opisan oko
sfere S : x2 + y2 + z2 + 4x− 2z − 4 = 0.

5. [12p] Na planeti Mars nalaze se Marsovci Pum (30◦S, 29◦E) i Paj (60◦N, 61◦W ). Pod pretpostavkom da je
Mars sfera polupreqnika R = 3390km, odrediti pribli�no rastojaǌe izme�u Marsovaca Pum i Paj.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JANUAR 2 - 29.08.2025. godine
Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Dat je paralelogram ABCD i neka su E, F i G taqke takve da va�i
−→
AF =

−−→
FD,

−−→
DE = 3

−−→
EC i

−−→
BG = 2

−−→
BD.

Oznaqimo sa X presek pravih GE i BC, a sa Y presek pravih GF i AB.
a) [8p] Odrediti u kom odnosu taqke X i Y dele stranice BC i AB paralelograma ABCD.
b) [8p] Dokazati da se prave AC, EF i XY seku u jednoj taqki.

2. Date su prave p : x−1
0 = y−λ

1 = z−1
−2 , λ ∈ R i q : x+4

−1 = y+2
0 = z+2

3 .
a) [4p] Odrediti vrednost parametra λ tako da se prave p i q seku, kao i koordinate preseqne taqke.
b) [10p] Za λ = 3 odrediti jednaqinu zajedniqke normale, kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih p i q.

3. a) [6p] Odrediti jednaqinu parabole P qije je teme T (2, 2) i �i�a F (3, 1). Skicirati sliku.
b) [10p] Izometrijskom transformacijom koordinata svesti parabolu P na kanonski oblik.

4. [12p] Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra qija je osa prava o : x = −2, y + z = 1 i koji je opisan oko
sfere S : x2 + y2 + z2 + 4x− 2z − 4 = 0.

5. [12p] Na planeti Mars nalaze se Marsovci Pum (30◦S, 29◦E) i Paj (60◦N, 61◦W ). Pod pretpostavkom da je
Mars sfera polupreqnika R = 3390km, odrediti pribli�no rastojaǌe izme�u Marsovaca Pum i Paj.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 18.09.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka je dat trapez ABCD i neka taqka O predstavǉa presek ǌegovih dijagonala i neka ih deli u odnosu
2 : 1 tako da va�i

−→
AO = 2

−−→
OC. Neka je S sredixte osnovice AB.

a) [4p] Ako je M taqka na kraku AD tako da su prave DS,AO i BM konkurentne i N taqka na kraku BC
tako da su prave CS,BO i AN konkurentne. U kom odnosu taqke M i N dele krake na kojima se nalaze?

b) [12p] Dokazati da su taqke M,O i N kolinearne, kao i da su prave AN,BM i OS konkurentne.

2. [12p] Data je taqka S(−2, 2). Odrediti formule rotacije RS,π3
i homotetije HS,2. Pokazati da ova dva

preslikavaǌa komutiraju. Xta je slika kruga k : (x− 4)2 + (y + 2)2 = 4 pri kompoziciji RS,π3
◦ HS,2?

3. Date su taqke A(−1, 1) i B(0,−2), kao i prave p : x+ y − 3 = 0 i q : x− y − 1 = 0.

a) [4p] Odrediti taqku A′ koja je simetriqna taqki A u odnosu na pravu p.

b) [9p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda koja sadr�i taqke A i B i kojoj su prave p i q ose simetrije.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [16p] Povrx P : 3x2+3y2+10xy−16x−12z−12 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik
i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(0, 1
2 ,

√
3
2 ).

a) [5p] Odrediti taqku C tako da sferni trougao ABC bude jednakokrak, gde je ÃB = ÃC i ∠BAC = 2π
3 .

b) [8p] Odrediti sve stranice i uglove sfernog trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 18.09.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka je dat trapez ABCD i neka taqka O predstavǉa presek ǌegovih dijagonala i neka ih deli u odnosu
2 : 1 tako da va�i

−→
AO = 2

−−→
OC. Neka je S sredixte osnovice AB.

a) [4p] Ako je M taqka na kraku AD tako da su prave DS,AO i BM konkurentne i N taqka na kraku BC
tako da su prave CS,BO i AN konkurentne. U kom odnosu taqke M i N dele krake na kojima se nalaze?

b) [12p] Dokazati da su taqke M,O i N kolinearne, kao i da su prave AN,BM i OS konkurentne.

2. [12p] Data je taqka S(−2, 2). Odrediti formule rotacije RS,π3
i homotetije HS,2. Pokazati da ova dva

preslikavaǌa komutiraju. Xta je slika kruga k : (x− 4)2 + (y + 2)2 = 4 pri kompoziciji RS,π3
◦ HS,2?

3. Date su taqke A(−1, 1) i B(0,−2), kao i prave p : x+ y − 3 = 0 i q : x− y − 1 = 0.

a) [4p] Odrediti taqku A′ koja je simetriqna taqki A u odnosu na pravu p.

b) [9p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda koja sadr�i taqke A i B i kojoj su prave p i q ose simetrije.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [16p] Povrx P : 3x2+3y2+10xy−16x−12z−12 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik
i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(0, 1
2 ,

√
3
2 ).

a) [5p] Odrediti taqku C tako da sferni trougao ABC bude jednakokrak, gde je ÃB = ÃC i ∠BAC = 2π
3 .

b) [8p] Odrediti sve stranice i uglove sfernog trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.









Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
Jun 2 - 1. 10. 2025.

Vreme rada: 135 minuta. Sre�no!

1. Neka je ABCDEF pravilan xestougao u ravni.
a) [4p] Na�i α ∈ R i β ∈ R takve da je

−−→
AB +

−→
AC +

−→
AE = α

−−→
AD + β

−→
AF . Da li je ure�en par (α, β) jedinstven?

b) [5p] Dokazati da te�ixte T skupa taqaka B,C,D,E, F pripada du�i AD. Da li su taqke C, T i F
kolinearne?
v) [7p] Ako je du�ina stranice xestougla ABCDEF jednaka 1, odrediti du�inu dijagonale HJ i povrxinu
paralelograma AHIJ ako je

−−→
AH = 2(

−−→
AB +

−→
AC) i

−→
AJ =

−−→
AB − 3

−→
AC.

2. Neka je ABCD pravougaonik u ortonormiranom reperu Axy takav da je B(8, 0) i C(8, 6).
a) [6p] Odrediti bar jedno afino preslikavaǌe ravni koje opisani krug oko pravougaonika ABCD

preslikava na elipsu E : x2

25 + y2

16 = 1.
b) [7p] Ako je taqka S centar opisanog kruga oko pravougaonika ABCD i Sx′y′ ortonormirani reper koji ima
pozitivan deo x′-ose u smeru vektora

−→
SC i iste je orijentacije kao reper Axy, odrediti vezu koordinata

(x, y) i (x′, y′), kao i koordinate taqke E simetriqne taqki A u odnosu na taqku C u oba repera.

3. [14p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : x2 − 3x+ 4xy + y2 + 21y − 15 = 0 na kanonski oblik i
odrediti ǌene �i�e. Koja kriva je u pitaǌu?

4. a) [6p] Odrediti me�usobni polo�aj pravih p : y = 0, z = 0 i q : x = 0, z = 2025. Odrediti jednaqinu ravni α
koja sadr�i pravu p i paralelna je pravoj q, kao i rastojaǌe taqke T (3, 4, 5) od te ravni.
b) [7p] Odrediti jednaqinu geometrijskog mesta taqaka koje su jednako udaǉene od pravih p i q. Koja povrx
je u pitaǌu?

5. [14p] Koriste�i sferne koordinate navesti bar jedan par taqaka B i C jediniqne sfere x2 + y2 + z2 = 1
tako da sferni trougao ABC bude jednakostraniqan sa unutraxǌim uglom 3π

4 , pri qemu je taqka A severni
pol. Odrediti obim i povrxinu tog trougla.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
Jun 2 - 1. 10. 2025.

Vreme rada: 135 minuta. Sre�no!

1. Neka je ABCDEF pravilan xestougao u ravni.
a) [4p] Na�i α ∈ R i β ∈ R takve da je

−−→
AB +

−→
AC +

−→
AE = α

−−→
AD + β

−→
AF . Da li je ure�en par (α, β) jedinstven?

b) [5p] Dokazati da te�ixte T skupa taqaka B,C,D,E, F pripada du�i AD. Da li su taqke C, T i F
kolinearne?
v) [7p] Ako je du�ina stranice xestougla ABCDEF jednaka 1, odrediti du�inu dijagonale HJ i povrxinu
paralelograma AHIJ ako je

−−→
AH = 2(

−−→
AB +

−→
AC) i

−→
AJ =

−−→
AB − 3

−→
AC.

2. Neka je ABCD pravougaonik u ortonormiranom reperu Axy takav da je B(8, 0) i C(8, 6).
a) [6p] Odrediti bar jedno afino preslikavaǌe ravni koje opisani krug oko pravougaonika ABCD

preslikava na elipsu E : x2

25 + y2

16 = 1.
b) [7p] Ako je taqka S centar opisanog kruga oko pravougaonika ABCD i Sx′y′ ortonormirani reper koji ima
pozitivan deo x′-ose u smeru vektora

−→
SC i iste je orijentacije kao reper Axy, odrediti vezu koordinata

(x, y) i (x′, y′), kao i koordinate taqke E simetriqne taqki A u odnosu na taqku C u oba repera.

3. [14p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : x2 − 3x+ 4xy + y2 + 21y − 15 = 0 na kanonski oblik i
odrediti ǌene �i�e. Koja kriva je u pitaǌu?

4. a) [6p] Odrediti me�usobni polo�aj pravih p : y = 0, z = 0 i q : x = 0, z = 2025. Odrediti jednaqinu ravni α
koja sadr�i pravu p i paralelna je pravoj q, kao i rastojaǌe taqke T (3, 4, 5) od te ravni.
b) [7p] Odrediti jednaqinu geometrijskog mesta taqaka koje su jednako udaǉene od pravih p i q. Koja povrx
je u pitaǌu?

5. [14p] Koriste�i sferne koordinate navesti bar jedan par taqaka B i C jediniqne sfere x2 + y2 + z2 = 1
tako da sferni trougao ABC bude jednakostraniqan sa unutraxǌim uglom 3π

4 , pri qemu je taqka A severni
pol. Odrediti obim i povrxinu tog trougla.









Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 14.10.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. a) [2p] Dokazati da za proizvoǉne vektore a⃗ i b⃗ va�i 2 · a⃗ ◦ b⃗ = ∥a⃗∥2 + ∥⃗b∥2 − ∥a⃗− b⃗∥2.
b) [10p] Neka je D taqka na stranici BC trougla ABC. Dokazati da je tada

∥−−→AD∥2 =
−−→
BD
−−→
BC

∥−→AC∥2 +
−−→
DC
−−→
BC

∥−−→AB∥2 +−−→
BD ◦ −−→CD.

2. [15p] Dat je kvadrat ABCD i taqke E i F tako da je ABCDEF pravilan oktaedar. Afini reper Axyz

ima bazne vektore e⃗1 =
−−→
AB, e⃗2 =

−−→
AD i e⃗3 =

−→
AF , dok afini reper Tx′y′z′ sa poqetkom u taqki T , koja je

te�ixte trougla ABF , ima bazne vektore f⃗1 =
−→
TA, f⃗2 =

−→
TE i f⃗3 =

−→
TC. Izraziti koordinate (x, y, z)

proizvoǉne taqke M u reperu Axyz pomo�u koordinata (x′, y′, z′) iste taqke u reperu Tx′y′z′. Odrediti
koordinate temena oktaedra u oba afina repera.

3. [15p] Date su taqke

P1(1, 1, 1), U(2, 1,−1), M(−1, 0, 2), P2(1, 1,−1), A(−1,−1, 1), J(−2, 4, 2).

Ako je B taqka simetriqna taqki J u odnosu na ravan α odre�enu taqkama P1, U i M , a C taqka simetriqna
taqki J u odnosu na pravu p koja sadr�i taqke P2 i A, odrediti du�inu du�i BC.

4. [14p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija jedna direktrisa ima jednaqinu d : y = x− 1, a �i�e
su joj taqke F1(−1, 3) i F2(1, 1).

5. Data je prava p :
x− 1

0
=

y

1
=

z + 1

2
.

a) [7p] Odrediti jednaqinu povrxi P nastale rotacijom prave p oko Oz-ose. Koja povrx je u pitaǌu?

b) [7p] Krug dobijen u preseku P sa Oxy-ravni napisati kao presek dve sfere polupreqnika
√
21
2 .

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 14.10.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. a) [2p] Dokazati da za proizvoǉne vektore a⃗ i b⃗ va�i 2 · a⃗ ◦ b⃗ = ∥a⃗∥2 + ∥⃗b∥2 − ∥a⃗− b⃗∥2.
b) [10p] Neka je D taqka na stranici BC trougla ABC. Dokazati da je tada

∥−−→AD∥2 =
−−→
BD
−−→
BC

∥−→AC∥2 +
−−→
DC
−−→
BC

∥−−→AB∥2 +−−→
BD ◦ −−→CD.

2. [15p] Dat je kvadrat ABCD i taqke E i F tako da je ABCDEF pravilan oktaedar. Afini reper Axyz

ima bazne vektore e⃗1 =
−−→
AB, e⃗2 =

−−→
AD i e⃗3 =

−→
AF , dok afini reper Tx′y′z′ sa poqetkom u taqki T , koja je

te�ixte trougla ABF , ima bazne vektore f⃗1 =
−→
TA, f⃗2 =

−→
TE i f⃗3 =

−→
TC. Izraziti koordinate (x, y, z)

proizvoǉne taqke M u reperu Axyz pomo�u koordinata (x′, y′, z′) iste taqke u reperu Tx′y′z′. Odrediti
koordinate temena oktaedra u oba afina repera.

3. [15p] Date su taqke

P1(1, 1, 1), U(2, 1,−1), M(−1, 0, 2), P2(1, 1,−1), A(−1,−1, 1), J(−2, 4, 2).

Ako je B taqka simetriqna taqki J u odnosu na ravan α odre�enu taqkama P1, U i M , a C taqka simetriqna
taqki J u odnosu na pravu p koja sadr�i taqke P2 i A, odrediti du�inu du�i BC.

4. [14p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija jedna direktrisa ima jednaqinu d : y = x− 1, a �i�e
su joj taqke F1(−1, 3) i F2(1, 1).

5. Data je prava p :
x− 1

0
=

y

1
=

z + 1

2
.

a) [7p] Odrediti jednaqinu povrxi P nastale rotacijom prave p oko Oz-ose. Koja povrx je u pitaǌu?

b) [7p] Krug dobijen u preseku P sa Oxy-ravni napisati kao presek dve sfere polupreqnika
√
21
2 .









Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 27.10.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka je △ABC trougao i taqke P i Q takve da je
−→
AP = 3

−−→
PB i

−−→
BQ = −3

−−→
QC, a taqka R presek pravih AQ i

PC.

a) [8p] Izraqunati odnos u kom prava AC deli du� RB.

b) [6p] Ukoliko je A(1, 0), B(5, 0) i C(2, 3), izraqunati povrxinu trougla △APR.

2. Date su taqke P (1, 1) i D(1,−1), kao i prava s : x+ 2y − 1 = 0.

a) [7p] Odrediti pravu d koja sadr�i taqku D i normalna je na pravu s, a zatim odrediti jednaqine obe
simetrale uglova koje grade prave d i s.

b) [7p] Odrediti jednaqinu parabole koja sadr�i taqku P i kojoj je prava s osa simetrije, a prava d
direktrisa.

3. Date su prava l :
x

6
=

y + 4

2
=

z

5
i sfere S1 : (x+ 3)2 + (y − 2)2 + (z − 3)2 = 1 i S2 : x2 + y2 + (z − 1)2 = 4.

a) [5p] Odrediti formule svih homotetija kojima se sfera S1 preslikava na sferu S2.
b) [9p] Odrediti jednaqine ravni koje sadr�e pravu l i dodiruju sferu S2.

4. [16p] Povrx P : 2x2 − y2 + z2 + 4xy + 4x− 8y + 4z + 6 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski
oblik i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [12] Marsovci Pum i Paj su sleteli na planetu Zemǉu (R = 6371km), redom u gradove Montevideo
(30◦S, 59◦W ) i Sankt Peterburg (60◦N, 31◦E). Odrediti pribli�no rastojaǌe izme�u Marsovaca Pum i
Paj.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 27.10.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka je △ABC trougao i taqke P i Q takve da je
−→
AP = 3

−−→
PB i

−−→
BQ = −3

−−→
QC, a taqka R presek pravih AQ i

PC.

a) [8p] Izraqunati odnos u kom prava AC deli du� RB.

b) [6p] Ukoliko je A(1, 0), B(5, 0) i C(2, 3), izraqunati povrxinu trougla △APR.

2. Date su taqke P (1, 1) i D(1,−1), kao i prava s : x+ 2y − 1 = 0.

a) [7p] Odrediti pravu d koja sadr�i taqku D i normalna je na pravu s, a zatim odrediti jednaqine obe
simetrale uglova koje grade prave d i s.

b) [7p] Odrediti jednaqinu parabole koja sadr�i taqku P i kojoj je prava s osa simetrije, a prava d
direktrisa.

3. Date su prava l :
x

6
=

y + 4

2
=

z

5
i sfere S1 : (x+ 3)2 + (y − 2)2 + (z − 3)2 = 1 i S2 : x2 + y2 + (z − 1)2 = 4.

a) [5p] Odrediti formule svih homotetija kojima se sfera S1 preslikava na sferu S2.
b) [9p] Odrediti jednaqine ravni koje sadr�e pravu l i dodiruju sferu S2.

4. [16p] Povrx P : 2x2 − y2 + z2 + 4xy + 4x− 8y + 4z + 6 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski
oblik i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [12] Marsovci Pum i Paj su sleteli na planetu Zemǉu (R = 6371km), redom u gradove Montevideo
(30◦S, 59◦W ) i Sankt Peterburg (60◦N, 31◦E). Odrediti pribli�no rastojaǌe izme�u Marsovaca Pum i
Paj.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 3 - 06.11.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka je ABCD romb qija je du�ina stranice a i preseqna taqka dijagonala AC i BD je O. Neka je M taqka
za koju va�i

−−→
MA ◦ −−→MC +

−−→
MB ◦ −−→MD = d2, gde je d dati pozitivan realan broj.

a) [6p] Dokazati da je te�ixte skupa taqaka {A,B,C,D} taqka O, kao i da je 2||−−→MO||2 = a2 + d2.
b) [8p] Izraqunati ||−−→MA||2 + ||−−→MB||2 + ||−−→MC||2 + ||−−→MD||2 pomo�u datih brojeva a i d.

2. Date su prava p :
x+ 1

2
=

y

1
=

z − 1

2
i taqka C(0, 1, 4).

a) [9p] Odrediti koordinate taqaka A i B koje pripadaju pravoj p tako da △ABC bude jednakokraki trougao
sa osnovicom AB du�ine 12.
b) [4p] Odrediti jednaqinu visine △ABC iz temena C kao i du�inu te visine.
v) [2p] Odrediti povrxinu △ABC pomo�u vektorskog izraza za povrxinu trougla, a zatim korix�eǌem
du�ine osnovice AB i visine iz temena C. Proveriti da su rezultati jednaki.

3. [15p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 3x2 + 8xy + 9y2 + 2x − y + 1 = 0 na kanonski oblik.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [14p] Odrediti jednaqinu kru�nog konusa qija je osa prava o :
x+ 1

4
=

y + 1

0
=

z + 1

3
, qiji vrh pripada

ravni α : x+ 2y − z + 1 = 0 i koji sadr�i taqku M(1, 1, 1).

5. Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(0,
√
2
2 ,

√
2
2 ).

a) [5p] Odrediti taqku C tako da sferni trougao ABC bude jednakokrak, gde je ÃB = ÃC i ∠BAC = π
2 .

b) [7p] Odrediti sve stranice i uglove sfernog trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 3 - 06.11.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka je ABCD romb qija je du�ina stranice a i preseqna taqka dijagonala AC i BD je O. Neka je M taqka
za koju va�i

−−→
MA ◦ −−→MC +

−−→
MB ◦ −−→MD = d2, gde je d dati pozitivan realan broj.

a) [6p] Dokazati da je te�ixte skupa taqaka {A,B,C,D} taqka O, kao i da je 2||−−→MO||2 = a2 + d2.
b) [8p] Izraqunati ||−−→MA||2 + ||−−→MB||2 + ||−−→MC||2 + ||−−→MD||2 pomo�u datih brojeva a i d.

2. Date su prava p :
x+ 1

2
=

y

1
=

z − 1

2
i taqka C(0, 1, 4).

a) [9p] Odrediti koordinate taqaka A i B koje pripadaju pravoj p tako da △ABC bude jednakokraki trougao
sa osnovicom AB du�ine 12.
b) [4p] Odrediti jednaqinu visine △ABC iz temena C kao i du�inu te visine.
v) [2p] Odrediti povrxinu △ABC pomo�u vektorskog izraza za povrxinu trougla, a zatim korix�eǌem
du�ine osnovice AB i visine iz temena C. Proveriti da su rezultati jednaki.

3. [15p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 3x2 + 8xy + 9y2 + 2x − y + 1 = 0 na kanonski oblik.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [14p] Odrediti jednaqinu kru�nog konusa qija je osa prava o :
x+ 1

4
=

y + 1

0
=

z + 1

3
, qiji vrh pripada

ravni α : x+ 2y − z + 1 = 0 i koji sadr�i taqku M(1, 1, 1).

5. Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(0,
√
2
2 ,

√
2
2 ).

a) [5p] Odrediti taqku C tako da sferni trougao ABC bude jednakokrak, gde je ÃB = ÃC i ∠BAC = π
2 .

b) [7p] Odrediti sve stranice i uglove sfernog trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
DECEMBAR PS - 28.12.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka su O i H centar opisanog kruga i ortocentar oxtrouglog trougla ABC, redom.
a) [6p] Ako postoje, odrediti realne brojeve α, β i γ takve da je

−−→
OA1 = α

−−→
AH,

−−→
OB1 = β

−−→
BH i

−−→
OC1 = γ

−−→
CH,

pri qemu su taqke A1, B1 i C1 sredixta stranica BC, AC i AB, redom.
b) [5p] Ako su T1, T2 i T3 te�ixta trouglova HBC, HCA i HAB, redom, dokazati da va�i

−−→
AT1+

−−→
BT2+

−−→
CT3 =

2
3 (
−→
OA+

−−→
OB +

−−→
OC).

v) [5p] Ako je P povrxina trougla ABH i taqke D i E takve da je
−−→
OD = −7

−−→
OB1 i

−−→
OE = 8

−−→
A1E, izraziti

povrxinu trougla ODE u funkciji od P .

2. Date su taqka T (0, 2, 3), prava p :
x− 1

3
=

y − 2

2
=

z − 3

1
i ravan α : x− 3y + 4z + 2025 = 0.

a) [7p] Odrediti jednaqinu ravni β koja sadr�i pravu p i normalna je na ravan α.
b) [7p] Odrediti jednaqinu prave l koja sadr�i taqku T , paralelna je ravni α i seqe pravu p.

3. [15p] Odrediti geometrijsko mesto taqaka iz kojih se hiperbola H : 9x2−16y2 = 144 vidi pod pravim uglom.

4. [13p] Povrx x2+2y2+z2−2xy−2yz = 1 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i napisati
formule te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [12] Odrediti rastojaǌe izme�u gradova Otava (45◦N, 75◦W ) i Kejptaun (45◦S, 15◦E), ako se zna da je
polupreqnik planete Zemǉe pribli�no R = 6371km.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
DECEMBAR PS - 28.12.2025. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka su O i H centar opisanog kruga i ortocentar oxtrouglog trougla ABC, redom.
a) [6p] Ako postoje, odrediti realne brojeve α, β i γ takve da je

−−→
OA1 = α

−−→
AH,

−−→
OB1 = β

−−→
BH i

−−→
OC1 = γ

−−→
CH,

pri qemu su taqke A1, B1 i C1 sredixta stranica BC, AC i AB, redom.
b) [5p] Ako su T1, T2 i T3 te�ixta trouglova HBC, HCA i HAB, redom, dokazati da va�i

−−→
AT1+

−−→
BT2+

−−→
CT3 =

2
3 (
−→
OA+

−−→
OB +

−−→
OC).

v) [5p] Ako je P povrxina trougla ABH i taqke D i E takve da je
−−→
OD = −7

−−→
OB1 i

−−→
OE = 8

−−→
A1E, izraziti

povrxinu trougla ODE u funkciji od P .

2. Date su taqka T (0, 2, 3), prava p :
x− 1

3
=

y − 2

2
=

z − 3

1
i ravan α : x− 3y + 4z + 2025 = 0.

a) [7p] Odrediti jednaqinu ravni β koja sadr�i pravu p i normalna je na ravan α.
b) [7p] Odrediti jednaqinu prave l koja sadr�i taqku T , paralelna je ravni α i seqe pravu p.

3. [15p] Odrediti geometrijsko mesto taqaka iz kojih se hiperbola H : 9x2−16y2 = 144 vidi pod pravim uglom.

4. [13p] Povrx x2+2y2+z2−2xy−2yz = 1 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i napisati
formule te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [12] Odrediti rastojaǌe izme�u gradova Otava (45◦N, 75◦W ) i Kejptaun (45◦S, 15◦E), ako se zna da je
polupreqnik planete Zemǉe pribli�no R = 6371km.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JANUAR 1 - 14. 2. 2026. godine
Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka su A(−1,−2, 7), B(5, 0,−4), D(0, 1, 3) i D1(−3,−1,−2) qetiri temena paralelopipeda ABCDA1B1C1D1.
a) [4p] Izraqunati koordinate preostalih temena paralelopipeda ABCDA1B1C1D1.
b) [6p] Izraqunati zapreminu paralelopipeda i visinu koja odgovara pǉosni ADD1A1.
c) [5p] Odrediti ugao izme�u pravih BC i DD1 i du�inu projekcije vektora

−−−→
DD1 na vektor

−−→
BC.

2. Date su taqka M(−1, 1, 1) i prava p : y = 0, x− z + 1 = 0.
a) [7p] Odrediti jednaqinu normale n na pravu p koja sadr�i taqku M .
b) [7p] Odrediti jednaqinu ravni koja sadr�i normalu n i normalna je na ravan Oxy.

3. [14p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 3x2 + 3y2 + 2xy − 2x− 4y − 9 = 0 na kanonski oblik i
napisati formule te transformacije. Koja kriva je u pitaǌu i koliki je ǌen ekscentricitet?

4. [14p] Neka je S =
{
(x, y, z) ∈ R3|x2 + 9

4z
2 − 3xz + 6x− y − 7z + 5 = 0

}
i C cilindar qije su izvodnice paralelne

pravoj p : x−2
3 = y+1

4 = z
2 , a koji sadr�i parabolu y = x2, z = 2. Dokazati da je S = C.

5. a) [6p] Odrediti formule afinog preslikavaǌa prostora koje predstavǉa centralnu simetriju ST u odnosu
na taqku T (−2, 1,−3). Odrediti sliku σ povrxi x2+8x+ y2− 4y+ z2+12z+55 = 0 pri centralnoj simetriji
ST i dokazati da je σ jediniqna sfera.
b) [7p] Sferni trougao ABC na sferi σ (iz dela a)) ima dva jednaka ugla α = β = π

6 i tre�i ugao γ = 3π
4 .

Izraqunati povrxinu i ivice tog trougla.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JANUAR 1 - 14. 2. 2026. godine
Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Neka su A(−1,−2, 7), B(5, 0,−4), D(0, 1, 3) i D1(−3,−1,−2) qetiri temena paralelopipeda ABCDA1B1C1D1.
a) [4p] Izraqunati koordinate preostalih temena paralelopipeda ABCDA1B1C1D1.
b) [6p] Izraqunati zapreminu paralelopipeda i visinu koja odgovara pǉosni ADD1A1.
c) [5p] Odrediti ugao izme�u pravih BC i DD1 i du�inu projekcije vektora

−−−→
DD1 na vektor

−−→
BC.

2. Date su taqka M(−1, 1, 1) i prava p : y = 0, x− z + 1 = 0.
a) [7p] Odrediti jednaqinu normale n na pravu p koja sadr�i taqku M .
b) [7p] Odrediti jednaqinu ravni koja sadr�i normalu n i normalna je na ravan Oxy.

3. [14p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 3x2 + 3y2 + 2xy − 2x− 4y − 9 = 0 na kanonski oblik i
napisati formule te transformacije. Koja kriva je u pitaǌu i koliki je ǌen ekscentricitet?

4. [14p] Neka je S =
{
(x, y, z) ∈ R3|x2 + 9

4z
2 − 3xz + 6x− y − 7z + 5 = 0

}
i C cilindar qije su izvodnice paralelne

pravoj p : x−2
3 = y+1

4 = z
2 , a koji sadr�i parabolu y = x2, z = 2. Dokazati da je S = C.

5. a) [6p] Odrediti formule afinog preslikavaǌa prostora koje predstavǉa centralnu simetriju ST u odnosu
na taqku T (−2, 1,−3). Odrediti sliku σ povrxi x2+8x+ y2− 4y+ z2+12z+55 = 0 pri centralnoj simetriji
ST i dokazati da je σ jediniqna sfera.
b) [7p] Sferni trougao ABC na sferi σ (iz dela a)) ima dva jednaka ugla α = β = π

6 i tre�i ugao γ = 3π
4 .

Izraqunati povrxinu i ivice tog trougla.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JANUAR 2 - 06.03.2026. godine
Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Date su dve prave piramide sa istom osnovom, kvadratom ABCD ivice a, i vrhovima E i F sa suprotnih
strana osnove ABCD. Neka je Axyz pozitivno orijentisan ortonormirani reper sa poqetkom u taqki A i
koordinatnim vektorima

−−→
AB i

−−→
AD koji predstavǉaju pozitivne pravce osa x i y, redom. Ukoliko je visina

piramide sa vrhom E jednaka a, a visina piramide sa vrhom F jednaka 2a:
a) [6p] Izraqunati koordinate svih temena u obe piramide.
b) [5p] Dokazati da ugao izme�u pravih AE i CF ne zavisi od du�ine a.
v) [4p] Na�i koordinate taqke S koja predstavǉa presek prave EF i simetrale ugla ∠EAF .

2. Date su prava d : 2x− y + 1 = 0 i taqke F1(1, 0) i F2(−1, 1):
a) [11p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija je jedna od direktrisa prava d, a �i�e su joj taqke F1

i F2.
b) [3p] Odrediti jednaqinu geometrijskog mesta taqaka koje su podjednako udaǉene od taqke F1 i prave d.
Koja kriva je u pitaǌu?

3. [14p] Odrediti bar jedno afino preslikavaǌe prostora kojim se krug k : (x−1)2+(y+3)2 = 4, z = 1 preslikava
na elipsu E : 4x2 + 9y2 = 36, z = 0. Odrediti sliku ravni α : x+ y + z = 0 pri tom preslikavaǌu.

4. [16p] Izometrijskom transformacijom svesti povrx P : x2+y2−2z2+2xy+3x−4z+5 = 0 na kanonski oblik.
Koja povrx je u pitaǌu?

5. [12] Odrediti rastojaǌe izme�u gradova Beograd (45◦N, 20◦E) i Santjago (30◦S, 70◦W ), ako se zna da je
polupreqnik planete Zemǉe pribli�no R = 6371km.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JANUAR 2 - 06.03.2026. godine
Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Date su dve prave piramide sa istom osnovom, kvadratom ABCD ivice a, i vrhovima E i F sa suprotnih
strana osnove ABCD. Neka je Axyz pozitivno orijentisan ortonormirani reper sa poqetkom u taqki A i
koordinatnim vektorima

−−→
AB i

−−→
AD koji predstavǉaju pozitivne pravce osa x i y, redom. Ukoliko je visina

piramide sa vrhom E jednaka a, a visina piramide sa vrhom F jednaka 2a:
a) [6p] Izraqunati koordinate svih temena u obe piramide.
b) [5p] Dokazati da ugao izme�u pravih AE i CF ne zavisi od du�ine a.
v) [4p] Na�i koordinate taqke S koja predstavǉa presek prave EF i simetrale ugla ∠EAF .

2. Date su prava d : 2x− y + 1 = 0 i taqke F1(1, 0) i F2(−1, 1):
a) [11p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija je jedna od direktrisa prava d, a �i�e su joj taqke F1

i F2.
b) [3p] Odrediti jednaqinu geometrijskog mesta taqaka koje su podjednako udaǉene od taqke F1 i prave d.
Koja kriva je u pitaǌu?

3. [14p] Odrediti bar jedno afino preslikavaǌe prostora kojim se krug k : (x−1)2+(y+3)2 = 4, z = 1 preslikava
na elipsu E : 4x2 + 9y2 = 36, z = 0. Odrediti sliku ravni α : x+ y + z = 0 pri tom preslikavaǌu.

4. [16p] Izometrijskom transformacijom svesti povrx P : x2+y2−2z2+2xy+3x−4z+5 = 0 na kanonski oblik.
Koja povrx je u pitaǌu?

5. [12] Odrediti rastojaǌe izme�u gradova Beograd (45◦N, 20◦E) i Santjago (30◦S, 70◦W ), ako se zna da je
polupreqnik planete Zemǉe pribli�no R = 6371km.







Analitiqka geometrija - kolokvijum (20.04.2024.)
grupe: 1O3 i 1O4

Prezime i ime Indeks Poeni

/

Obavezno proqitati!
U toku testa nije dozvoǉeno korix�eǌe literature, mobilnih telefona, okretaǌe, a
sve vrste pokuxaja varaǌa bi�e rigorozno sankcionisane. Rexeǌa zadataka su realni
brojevi koje treba upisati u za to predvi�ene ku�ice. Poeni predvi�eni za zadatak (3
po zadatku) osvajaju se ukoliko su sve ku�ice u okviru tog zadatka ispravno popuǌene.
Vreme predvi�eno za rad je 90 minuta! Sre�an rad!

1

Neka su A,B,C i D nekoplanarne, X te�ixte trougla ABC i Y takva da je−−→
CY = −4

−−→
DY . Tada je

−−→
XY = − 1

3

−−→
AB + − 2

15

−→
AC + 4

5

−−→
AD

2

Neka je ABC trougao, P i Q takve da je
−→
AP = 2

−−→
PB i

−−→
BC = −4

−−→
CQ. Ako se AC i

PQ seku u taqki R, tada je

AC : RC = 5 .

3

Neka je S presek prave BC i simetrale unutraxǌeg ugla kod temena A trougla
ABC. Ako je ∥−−→AB∥ = 4, ∥−→AC∥ = 5 i ∥−−→BC∥ = 6, tada je

−→
BS = 4

9

−−→
BC.

4

Neka je trougao △ABC povrxine P . Neka su taqke A1, B1 i C1 takve da va�i−−→
CA1 = 2

−→
AC,

−−→
BC1 =

−−→
CB i

−−→
AB1 = 3

−−→
BA. Tada je povrxina △A1B1C1 jednaka

18 P

5

Neka je ABCD paralelogram, E sredixte BC, F sredixte DC i G takva da
je

−→
AG = 2

−−→
GD. Koordinatni sistem Axy ima koordinatni poqetak u taqki A i

koordinatne vektore −→e1 =
−−→
AB i −→e2 =

−−→
AD. Novi koordinatni sistem Ex′y′ ima

koordinatni poqetak u taqki E i koordinatne vektore
−→
f1 =

−−→
EF i

−→
f2 =

−−→
EG. Veza

izme�u starih i novih koordinata je:

[
x
y

]
=




− 1
2 −1

1
2

1
6




[
x′

y′

]
+




1

1
2






6

Dat je pravougli paralelopiped ABCDA1B1C1D1 ivica AB = 2, AD = 1, AA1 = 3.
Ugao izma�u mimoilaznih pravih AC i BD1 je

arccos 3√
70

7

Ortogonalna projekcija taqke A(1, 3) na pravu koja sadr�i taqku B(4, 2) i para-
lelna je pravoj p : x− 2y + 7 = 0 je taqka sa koordinatama

(
2 , 1

)

8

Krug polupreqnika r dodiruje pravu 5x + 12y − 18 = 0. Ako je centar C(xC , yC)
tog kruga presek pravih 3x − 4y + 14 = 0 i 4x + 7y − 43 = 0, onda je (yC + xC) · r
jednako

28

9

Ako se prave p :
x− λ

1
=

y − 1

2
=

z + 2

0
i q :

x+ 1

2
=

y + λ

1
=

z + 1

1
seku, onda

parametar λ ∈ R mora biti

λ = −4

10

Ravan koja sadr�i pravu p : x = y = z i normalna je na ravan α : x + 4y + 3 = 0
ima jednaqinu

4 x+ −1 y − 3z + 0 = 0



Analitiqka geometrija - kolokvijum (20.04.2024.)
grupe: 1O3 i 1O4

Prezime i ime Indeks Poeni

/

Obavezno proqitati!
U toku testa nije dozvoǉeno korix�eǌe literature, mobilnih telefona, okretaǌe, a
sve vrste pokuxaja varaǌa bi�e rigorozno sankcionisane. Rexeǌa zadataka su realni
brojevi koje treba upisati u za to predvi�ene ku�ice. Poeni predvi�eni za zadatak (3
po zadatku) osvajaju se ukoliko su sve ku�ice u okviru tog zadatka ispravno popuǌene.
Vreme predvi�eno za rad je 90 minuta! Sre�an rad!

1

Neka su A,B,C i D nekoplanarne, X te�ixte trougla ABC i Y takva da je−−→
BY = −3

−−→
DY . Tada je

−−→
XY = − 1

12

−−→
AB + − 1

3

−→
AC + 3

4

−−→
AD

2

Neka je ABC trougao, P i Q takve da je
−→
AP = 2

−−→
PB i

−−→
BC = −4

−−→
CQ. Ako se AC i

PQ seku u taqki R, tada je

AC : RA = 5
6 .

3

Neka je S presek prave BC i simetrale unutraxǌeg ugla kod temena A trougla
ABC. Ako je ∥−−→AB∥ = 7, ∥−→AC∥ = 3 i ∥−−→BC∥ = 6, tada je

−→
BS = 7

10

−−→
BC.

4

Neka je trougao △ABC povrxine P . Neka su taqke A1, B1 i C1 takve da va�i−−→
CA1 = 3

−→
AC,

−−→
BC1 =

−−→
CB i

−−→
AB1 = 3

−−→
BA. Tada je povrxina △A1B1C1 jednaka

23 P

5

Neka je ABCD paralelogram, G sredixte BC, F sredixte DC i E takva da
je

−−→
ED = 2

−→
AE. Koordinatni sistem Axy ima koordinatni poqetak u taqki A i

koordinatne vektore −→e1 =
−−→
AB i −→e2 =

−−→
AD. Novi koordinatni sistem Ex′y′ ima

koordinatni poqetak u taqki E i koordinatne vektore
−→
f1 =

−−→
EF i

−→
f2 =

−−→
EG. Veza

izme�u starih i novih koordinata je:

[
x
y

]
=




1
2 1

2
3

1
6




[
x′

y′

]
+




0

1
3






6

Dat je pravougli paralelopiped ABCDA1B1C1D1 ivica AB = 3, AD = 2, AA1 = 1.
Ugao izma�u mimoilaznih pravih AC i BD1 je

arccos 5√
13

√
14

7

Ortogonalna projekcija taqke A(1, 3) na pravu koja sadr�i taqku B(9, 2) i para-
lelna je pravoj p : x− 2y + 7 = 0 je taqka sa koordinatama

(
3 , −1

)

8

Krug polupreqnika r dodiruje pravu 5x + 12y − 18 = 0. Ako je centar C(xC , yC)
tog kruga presek pravih 3x − 4y + 14 = 0 i 4x + 7y − 43 = 0, onda je (yC + r) · xC

jednako

18

9

Ako se prave p :
x+ 4

1
=

y + λ

2
=

z + 2

0
i q :

x− λ

2
=

y − 4

1
=

z + 1

1
seku, onda

parametar λ ∈ R mora biti

λ = −1

10

Ravan koja sadr�i pravu p : x = y = z i normalna je na ravan α : 2x+ 5y + 1 = 0
ima jednaqinu

5 x+ −2 y − 3z + 0 = 0







Analitiqka geometrija - kolokvijum (13.06.2024.)
grupe: 1O3 i 1O4

Prezime i ime Indeks Poeni

/

Obavezno proqitati!
U toku testa nije dozvoǉeno korix�eǌe literature, mobilnih telefona, okretaǌe, a
sve vrste pokuxaja varaǌa bi�e rigorozno sankcionisane. Rexeǌa zadataka su realni
brojevi koje treba upisati u za to predvi�ene ku�ice. Poeni predvi�eni za zadatak (3
po zadatku) osvajaju se ukoliko su sve ku�ice u okviru tog zadatka ispravno popuǌene.
Vreme predvi�eno za rad je 90 minuta! Sre�an rad!

1

Neka je T te�ixte tetraedra ABCD, a S sredixte du�i AD. Tada je

−→
ST = − 1

4

−−→
BA+ 1

4

−−→
BC + − 1

4

−−→
BD

2

Neka je ABC trougao, i P i Q takve da je
−→
AP = 1

3

−−→
BP i

−−→
BQ = −2

−−→
CQ. Ako je R

taqka prave AC takva da su AQ, CP i BR paralelne, tada je

−→
CR :

−→
AR = 3

2 .

3

Ako je x⃗ ◦ y⃗ = 2023, x⃗ ◦ z⃗ = 2024 i y⃗ ◦ z⃗ = 2025 , tada je

((x⃗× y⃗)× z⃗)× x⃗ = -2024 x⃗× y⃗ + 0 x⃗× z⃗ + 0 y⃗ × z⃗

4

Ako su A(1, 1, 1), B(2, 3, 0) i C(4,−1, 4) temena trougla, onda je ǌegova povrxina
jednaka

√
29

5

Neka je ABCD kvadrat sa centrom O. Koordinatni sistem Axy ima koordinatni
poqetak u taqki A i koordinatne vektore −→e1 =

−−→
AB i −→e2 =

−−→
AD. Novi koordinatni

sistem Cx′y′ ima koordinatni poqetak u taqki C i koordinatne vektore
−→
f1 =

−−→
CD

i
−→
f2 =

−−→
CO. Veza izme�u starih i novih koordinata je:

[
x
y

]
=




−1 − 1
2

0 − 1
2




[
x′

y′

]
+




1

1






6

Data je kocka ABCDA1B1C1D1 ivice 2. Ugao izme�u prave AC1 i ravni BDC1 je

arcsin 1
3

7

Ortocentar trougla △ABC qija su temena A(1, 1), B(−1,−2) i C(1, 0) je taqka

H

(
4 , -2

)

8

Broj zajedniqkih tangenti kru�nica (x− 5)2 + (y − 4)2 = 4 i (x− 1)2 + (y − 1)2 = 1
jednak je

4

9

Podno�je normale iz taqke A(1, 2, 3) na ravan α : 2x+ y + 2z + 17 = 0 je taqka

B

(
-5 , -1 , -3

)

10

Ravan koja sadr�i pravu p : x−1
1 = y

1 = z+3
3 i paralelna je ravni α : x−4y+z−3 = 0

ima jednaqinu

-1 x+ 4 y − z + -2 = 0





Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 13.06.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [9p] Neka je ABC trougao u euklidskoj ravni i taqke D i E takve da je
−−→
BD = 2

−−→
BC i

−→
AE = − 1

2

−−→
AB.

Odrediti taqku F na pravoj AC takvu da su taqke D, E i F kolinearne i izraziti vektor
−→
AF kao linearnu

kombinaciju vektora
−−→
CD i

−−→
BE. Ako je P povrxina trougla ABC, izraziti povrxinu trougla CDF i

povrxinu qetvorougla ACDE u funkciji od P .

2. [9p] Odrediti koordinate taqaka A, B i C u odnosu na afini reper Oxy u ravni, ako je A centralno
simetriqna taqka taqki (0,−1) u odnosu na taqku (1, 0), B je slika taqke ( 32 ,

−3
√
3

2 ) pri rotaciji oko
koordinatnog poqetka za 60◦ u pozitivnom matematiqkom smeru i C je slika taqke (4, 4) pri homotetiji
sa koeficijentom −2 u odnosu na taqku (3, 4). Ako u odnosu na novi afini reper O′x′y′ te iste taqke imaju
koordinate A(1, 0), B(0, 1) i C(1, 1), izraziti koordinate (x, y) proizvoǉne taqke M u reperu Oxy pomo�u
koordinata (x′, y′) te iste taqke u novom reperu O′x′y′.

3. [8p] Svesti krivu drugog reda 4x2−4xy+y2+3x+2y−7 = 0 na kanonski oblik izometrijskom transformacijom
koordinata i napisati formule te transformacije. Koja je to kriva?

4. [8p] Odrediti vrednost parametra λ tako da se prave p : x−2
3 = y+4

5 = z−1
−2 i q : x = 2t − λ, y = t + 3, z = −5,

t ∈ R seku, kao i koordinate preseqne taqke pravih p i q. Zatim odrediti jednaqine sfera polupreqnika λ
koje su upisane u konus x2 + y2 − z2 = 0.

5. [6p] Sferni trougao ABC na jediniqnoj sferi u sfernoj geometriji ima uglove α = π
3 , β = 2π

3 i povrxinu
P = π

6 . Izraqunati ivice tog trougla.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 13.06.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [9p] Neka je ABC trougao u euklidskoj ravni i taqke D i E takve da je
−−→
BD = 2

−−→
BC i

−→
AE = − 1

2

−−→
AB.

Odrediti taqku F na pravoj AC takvu da su taqke D, E i F kolinearne i izraziti vektor
−→
AF kao linearnu

kombinaciju vektora
−−→
CD i

−−→
BE. Ako je P povrxina trougla ABC, izraziti povrxinu trougla CDF i

povrxinu qetvorougla ACDE u funkciji od P .

2. [9p] Odrediti koordinate taqaka A, B i C u odnosu na afini reper Oxy u ravni, ako je A centralno
simetriqna taqka taqki (0,−1) u odnosu na taqku (1, 0), B je slika taqke ( 32 ,

−3
√
3

2 ) pri rotaciji oko
koordinatnog poqetka za 60◦ u pozitivnom matematiqkom smeru i C je slika taqke (4, 4) pri homotetiji
sa koeficijentom −2 u odnosu na taqku (3, 4). Ako u odnosu na novi afini reper O′x′y′ te iste taqke imaju
koordinate A(1, 0), B(0, 1) i C(1, 1), izraziti koordinate (x, y) proizvoǉne taqke M u reperu Oxy pomo�u
koordinata (x′, y′) te iste taqke u novom reperu O′x′y′.

3. [8p] Svesti krivu drugog reda 4x2−4xy+y2+3x+2y−7 = 0 na kanonski oblik izometrijskom transformacijom
koordinata i napisati formule te transformacije. Koja je to kriva?

4. [8p] Odrediti vrednost parametra λ tako da se prave p : x−2
3 = y+4

5 = z−1
−2 i q : x = 2t − λ, y = t + 3, z = −5,

t ∈ R seku, kao i koordinate preseqne taqke pravih p i q. Zatim odrediti jednaqine sfera polupreqnika λ
koje su upisane u konus x2 + y2 − z2 = 0.

5. [6p] Sferni trougao ABC na jediniqnoj sferi u sfernoj geometriji ima uglove α = π
3 , β = 2π

3 i povrxinu
P = π

6 . Izraqunati ivice tog trougla.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 05.07.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Neka je CC1 te�ixna du� trougla ABC i P taqka za koju va�i
−−→
CP = 3

−−→
PC1. Ako je taqka Q presek

pravih AP i BC, odrediti odnose BQ : BC i AP : AQ.

2. Date su prave p : x−1
0 = y−1

1 = z+2
−1 i q : x+2

1 = y−1
1 = z−1

0 i sfera σ : (x− 7)2 + (y − 5)2 + z2 = 16.
a) [5p] Odrediti jednaqinu zajedniqke normale kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih p i q.
b) [3p] Na pravoj p na�i taqku A koja je najbli�a sferi σ.

3. [8p] Odrediti jednaqinu parabole koja sadr�i taqku A(−1, 0), prava d : 2x−y+2+2
√
5 = 0 je ǌena direktrisa

i prava o : x+ 2y − 3 = 0 joj je osa simetrije.

4. [8p] Odrediti formule afinog preslikavaǌa prostora koje predstavǉa kompoziciju rotacije oko prave
p : y = 0, z = 0 za ugao φ = π

3 i refleksije u odnosu na ravan α : x = 0. Xta je slika sfere σ : x2+y2−2y+z2 = 0
pri ovom preslikavaǌu?

5. a) [4p] Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra koji dodiruje sfere x2+y2+z2 = 1 i (x−1)2+(y−1)2+(z+2)2 = 1.
b) [4p] Krug koji se dobije rotacijom taqke A(1, 1, 1) oko ose cilindra iz dela a) napisati kao presek dve
sfere polupreqnika 3.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 05.07.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Neka je CC1 te�ixna du� trougla ABC i P taqka za koju va�i
−−→
CP = 3

−−→
PC1. Ako je taqka Q presek

pravih AP i BC, odrediti odnose BQ : BC i AP : AQ.

2. Date su prave p : x−1
0 = y−1

1 = z+2
−1 i q : x+2

1 = y−1
1 = z−1

0 i sfera σ : (x− 7)2 + (y − 5)2 + z2 = 16.
a) [5p] Odrediti jednaqinu zajedniqke normale kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih p i q.
b) [3p] Na pravoj p na�i taqku A koja je najbli�a sferi σ.

3. [8p] Odrediti jednaqinu parabole koja sadr�i taqku A(−1, 0), prava d : 2x−y+2+2
√
5 = 0 je ǌena direktrisa

i prava o : x+ 2y − 3 = 0 joj je osa simetrije.

4. [8p] Odrediti formule afinog preslikavaǌa prostora koje predstavǉa kompoziciju rotacije oko prave
p : y = 0, z = 0 za ugao φ = π

3 i refleksije u odnosu na ravan α : x = 0. Xta je slika sfere σ : x2+y2−2y+z2 = 0
pri ovom preslikavaǌu?

5. a) [4p] Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra koji dodiruje sfere x2+y2+z2 = 1 i (x−1)2+(y−1)2+(z+2)2 = 1.
b) [4p] Krug koji se dobije rotacijom taqke A(1, 1, 1) oko ose cilindra iz dela a) napisati kao presek dve
sfere polupreqnika 3.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 05.07.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Neka je CC1 te�ixna du� trougla ABC i P taqka za koju va�i
−−→
CP = 3

−−→
PC1. Ako je taqka Q presek

pravih AP i BC, odrediti odnose BQ : BC i AP : AQ.

2. Date su prave p : x−1
0 = y−1

1 = z+2
−1 i q : x+2

1 = y−1
1 = z−1

0 i sfera σ : (x− 7)2 + (y − 5)2 + z2 = 16.
a) [5p] Odrediti jednaqinu zajedniqke normale kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih p i q.
b) [3p] Na pravoj p na�i taqku A koja je najbli�a sferi σ.

3. [8p] Odrediti jednaqinu parabole koja sadr�i taqku A(−1, 0), prava d : 2x−y+2+2
√
5 = 0 je ǌena direktrisa

i prava o : x+ 2y − 3 = 0 joj je osa simetrije.

4. [8p] Odrediti formule afinog preslikavaǌa prostora koje predstavǉa kompoziciju rotacije oko prave
p : y = 0, z = 0 za ugao φ = π

3 i refleksije u odnosu na ravan α : x = 0. Xta je slika sfere σ : x2+y2−2y+z2 = 0
pri ovom preslikavaǌu?

5. a) [4p] Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra koji dodiruje sfere x2+y2+z2 = 1 i (x−1)2+(y−1)2+(z+2)2 = 1.
b) [4p] Krug koji se dobije rotacijom taqke A(1, 1, 1) oko ose cilindra iz dela a) napisati kao presek dve
sfere polupreqnika 3.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 07.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je pravougaonik ABCD i taqka E takva da je
−→
AE = 5

8

−→
AC. Ako je taqka F presek pravih DE i AB,

odrediti odnos AF : FB.

2. [9p] Date su prave p :
x

1
=

y − 1

1
=

z − 2

2
i q :

x− 1

3
=

y − 3

−2
=

z + 1

3
i ravan α : x + y + z = 2024. Odrediti

jednaqinu prave r koja je paralelna ravni α i seqe prave p i q u taqkama qije je rastojaǌe jednako
√
14.

3. [9p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 15x2+8y2+24xy+44x+32y+20 = 0 na kanonski oblik
i odrediti ǌene �i�e u (x, y)−koordinatama. Koja kriva je u pitaǌu?

4. [8p] Odrediti jednaqinu povrxi koja je geometrijsko mesto taqaka podjednako udaǉenih od ravni

α : 2x− 2y + z + 6 = 0 i prave p :

{
x− 2y + 10 = 0
x+ z + 2 = 0

.

5. [7p] Odrediti (pribli�no) rastojaǌe izme�u dva mesta na planeti Mars koja su data sa A: 45◦ ju�ne
geografske xirine, 90◦ istoqne geografske du�ine i B: 30◦ severne geografske xirine, 60◦ istoqne
geografske du�ine. Pretpostaviti da je Mars sfera polupreqnika R = 3390km.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 07.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je pravougaonik ABCD i taqka E takva da je
−→
AE = 5

8

−→
AC. Ako je taqka F presek pravih DE i AB,

odrediti odnos AF : FB.

2. [9p] Date su prave p :
x

1
=

y − 1

1
=

z − 2

2
i q :

x− 1

3
=

y − 3

−2
=

z + 1

3
i ravan α : x + y + z = 2024. Odrediti

jednaqinu prave r koja je paralelna ravni α i seqe prave p i q u taqkama qije je rastojaǌe jednako
√
14.

3. [9p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 15x2+8y2+24xy+44x+32y+20 = 0 na kanonski oblik
i odrediti ǌene �i�e u (x, y)−koordinatama. Koja kriva je u pitaǌu?

4. [8p] Odrediti jednaqinu povrxi koja je geometrijsko mesto taqaka podjednako udaǉenih od ravni

α : 2x− 2y + z + 6 = 0 i prave p :

{
x− 2y + 10 = 0
x+ z + 2 = 0

.

5. [7p] Odrediti (pribli�no) rastojaǌe izme�u dva mesta na planeti Mars koja su data sa A: 45◦ ju�ne
geografske xirine, 90◦ istoqne geografske du�ine i B: 30◦ severne geografske xirine, 60◦ istoqne
geografske du�ine. Pretpostaviti da je Mars sfera polupreqnika R = 3390km.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 07.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je pravougaonik ABCD i taqka E takva da je
−→
AE = 5

8

−→
AC. Ako je taqka F presek pravih DE i AB,

odrediti odnos AF : FB.

2. [9p] Date su prave p :
x

1
=

y − 1

1
=

z − 2

2
i q :

x− 1

3
=

y − 3

−2
=

z + 1

3
i ravan α : x + y + z = 2024. Odrediti

jednaqinu prave r koja je paralelna ravni α i seqe prave p i q u taqkama qije je rastojaǌe jednako
√
14.

3. [9p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 15x2+8y2+24xy+44x+32y+20 = 0 na kanonski oblik
i odrediti ǌene �i�e u (x, y)−koordinatama. Koja kriva je u pitaǌu?

4. [8p] Odrediti jednaqinu povrxi koja je geometrijsko mesto taqaka podjednako udaǉenih od ravni

α : 2x− 2y + z + 6 = 0 i prave p :

{
x− 2y + 10 = 0
x+ z + 2 = 0

.

5. [7p] Odrediti (pribli�no) rastojaǌe izme�u dva mesta na planeti Mars koja su data sa A: 45◦ ju�ne
geografske xirine, 90◦ istoqne geografske du�ine i B: 30◦ severne geografske xirine, 60◦ istoqne
geografske du�ine. Pretpostaviti da je Mars sfera polupreqnika R = 3390km.
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Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 27.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je kvadrat ABCD. Neka je taqka E takva da va�i
−−→
DE = 3

2

−−→
DB. Neka je taqka F presek pravih CB i

AE, a taqka G presek pravih AB i CE. Izraqunati povrxine trouglova AEC i BFG u odnosu na povrxinu
kvadrata ABCD.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija jedna direktrisa ima jednaqinu d : x + 2y + 2 = 0, a �i�e
su joj taqke F1(2, 0) i F2(0,−4). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [8p] Date su ravni α : x− 2y + z − 3 = 0 i β : 2y + 4z = 0, kao i taqka P (0, 2,−1).
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave p koja sadr�i taqku P , paralelna je ravni α i sadr�ana je u ravni β.
b) [4p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [9p] Povrx P : 3x2 + 3z2 + 4xy + 8xz + 4yz − 3z = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik
i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [7p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(
√
3
2 , 0, 1

2 ). Odrediti taqku C tako da sferni trougao
ABC bude jednakokrak, gde je ÃB = ÃC i ∠BAC = π

2 . Odrediti potom sve stranice i uglove sfernog
trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 27.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je kvadrat ABCD. Neka je taqka E takva da va�i
−−→
DE = 3

2

−−→
DB. Neka je taqka F presek pravih CB i

AE, a taqka G presek pravih AB i CE. Izraqunati povrxine trouglova AEC i BFG u odnosu na povrxinu
kvadrata ABCD.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija jedna direktrisa ima jednaqinu d : x + 2y + 2 = 0, a �i�e
su joj taqke F1(2, 0) i F2(0,−4). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [8p] Date su ravni α : x− 2y + z − 3 = 0 i β : 2y + 4z = 0, kao i taqka P (0, 2,−1).
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave p koja sadr�i taqku P , paralelna je ravni α i sadr�ana je u ravni β.
b) [4p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [9p] Povrx P : 3x2 + 3z2 + 4xy + 8xz + 4yz − 3z = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik
i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [7p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(
√
3
2 , 0, 1

2 ). Odrediti taqku C tako da sferni trougao
ABC bude jednakokrak, gde je ÃB = ÃC i ∠BAC = π

2 . Odrediti potom sve stranice i uglove sfernog
trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 27.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je kvadrat ABCD. Neka je taqka E takva da va�i
−−→
DE = 3

2

−−→
DB. Neka je taqka F presek pravih CB i

AE, a taqka G presek pravih AB i CE. Izraqunati povrxine trouglova AEC i BFG u odnosu na povrxinu
kvadrata ABCD.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija jedna direktrisa ima jednaqinu d : x + 2y + 2 = 0, a �i�e
su joj taqke F1(2, 0) i F2(0,−4). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [8p] Date su ravni α : x− 2y + z − 3 = 0 i β : 2y + 4z = 0, kao i taqka P (0, 2,−1).
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave p koja sadr�i taqku P , paralelna je ravni α i sadr�ana je u ravni β.
b) [4p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [9p] Povrx P : 3x2 + 3z2 + 4xy + 8xz + 4yz − 3z = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik
i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [7p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(
√
3
2 , 0, 1

2 ). Odrediti taqku C tako da sferni trougao
ABC bude jednakokrak, gde je ÃB = ÃC i ∠BAC = π

2 . Odrediti potom sve stranice i uglove sfernog
trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.
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Analitiqka geometrija - kolokvijum (19.04.2023.)

Prezime i ime Indeks Poeni

/

Obavezno proqitati!
U toku testa nije dozvoǉeno korix�eǌe literature, okretaǌe, niti postavǉaǌe pi-
taǌa de�urnom, a sve vrste pokuxaja varaǌa bi�e rigorozno sankcionisane. Rexeǌa
zadataka su realni brojevi koje treba upisati u za to predvi�ene ku�ice. Poeni
predvi�eni za zadatak (3 po zadatku) osvajaju se ukoliko su sve ku�ice u okviru tog
zadatka ispravno popuǌene. Vreme predvi�eno za rad je 90 minuta! Sre�an rad!

1

Neka je T te�ixte tetraedra ABCD, a S te�ixte trougla ABD. Tada je

−→
ST = − 1

12

−−→
AB + 1

4

−→
AC + − 1

12

−−→
AD

2

Neka je ABC trougao, i P i Q takve da je
−−→
CB = − 1

2

−−→
BP i

−→
CA = − 1

3

−−→
QC. Ako je R

taqka prave AB takva da su AP , BQ i CR u pramenu, tada je

−→
AR :

−−→
RB = 1

3 .

3

Ako su a⃗ i b⃗ vektori takvi da je ∥⃗b∥ = 2, ∠(⃗a, b⃗) = π
3 i a⃗ ◦ (2a⃗− b⃗) = 6, onda je

∥a⃗∥ = 2

4

Ako su A(0, 0, 0), B(1, 2, 3), C(2, 1,−9) i D(2, 0, 2) temena tetraedra, onda je ǌegova
zapremina jednaka

8

5

Dat je pravilni oktaedar ABCDEF . Afini reper Axyz ima koordinatne vektore
−→e1 =

−−→
AB,−→e2 =

−−→
AD,−→e3 =

−→
AE, a reper Cx′y′z′ koordinatne vektore

−→
f1 =

−−→
CB,

−→
f2 =−−→

CE,
−→
f3 =

−−→
CF . Veza izme�u starih i novih koordinata je:

x = 0 x′ + -1 y′ + 0 z′ + 1

y = -1 x′ + -1 y′ + 0 z′ + 1

z = 0 x′ + 1 y′ + -1 z′ + 0



6

Dat je pravougli paralelopiped ABCDA1B1C1D1 ivica AB = 2, AD = 1, AA1 = 2.
Rastojaǌe mimoilaznih pravih AC i BD1 je

2
3

7

Neka su taqke A(4,
π

3
) i B(3,

5π

6
) date ǌihovim polarnim kooordinatama. Rasto-

jaǌe taqaka A i B je

5 .

8

Prava p koja sadr�i presek pravih a : x−y+2 = 0 i b : −2x+y+1 = 0 i normalna
je na pravu c : 3x− y + 2023 = 0 ima jednaqinu

p :

x+ −3

3
=

y − 5

−1

.

9

Taqka C koja je simetriqna taqki B(2, 0, 6) u odnosu na ravan α : x+ y + z − 2 = 0
ima koordinate

C

(
-2 , -4 , 2

)

10

Ravan koja sadr�i pravu p : x − y + z + 1 = 0, x + y − z + 1 = 0 i normalna je na
ravan α : 2x− y + 5z − 3 = 0 ima jednaqinu

3 x+ 1 y − z + 3 = 0



Analitiqka geometrija - kolokvijum (19.04.2023.)

Prezime i ime Indeks Poeni

/

Obavezno proqitati!
U toku testa nije dozvoǉeno korix�eǌe literature, okretaǌe, niti postavǉaǌe pi-
taǌa de�urnom, a sve vrste pokuxaja varaǌa bi�e rigorozno sankcionisane. Rexeǌa
zadataka su realni brojevi koje treba upisati u za to predvi�ene ku�ice. Poeni
predvi�eni za zadatak (3 po zadatku) osvajaju se ukoliko su sve ku�ice u okviru tog
zadatka ispravno popuǌene. Vreme predvi�eno za rad je 90 minuta! Sre�an rad!

1

Neka je T te�ixte tetraedra ABCD, a S te�ixte trougla ABC. Tada je

−→
ST = − 1

12

−−→
AB + − 1

12

−→
AC + 1

4

−−→
AD

2

Neka je ABC trougao, i P i Q takve da je
−−→
CB = − 1

3

−−→
BP i

−→
CA = − 1

3

−−→
QC. Ako je R

taqka prave AB takva da su AP , BQ i CR u pramenu, tada je

−→
AR :

−−→
RB = 4

9 .

3

Ako su a⃗ i b⃗ vektori takvi da je ∥⃗b∥ = 8, ∠(⃗a, b⃗) = π
3 i a⃗ ◦ (3a⃗− 2⃗b) = 3, onda je

∥a⃗∥ = 3

4

Ako su A(0, 0, 0), B(1, 2, 3), C(2, 1,−9) i D(1, 0, 1) temena tetraedra, onda je ǌegova
zapremina jednaka

4

5

Dat je pravilni oktaedar ABCDEF . Afini reper Axyz ima koordinatne vektore
−→e1 =

−−→
AB,−→e2 =

−−→
AD,−→e3 =

−→
AE, a reper Cx′y′z′ koordinatne vektore

−→
f1 =

−−→
CE,

−→
f2 =−−→

CD,
−→
f3 =

−−→
CF . Veza izme�u starih i novih koordinata je:

x = -1 x′ + -1 y′ + 0 z′ + 1

y = -1 x′ + 0 y′ + 0 z′ + 1

z = 1 x′ + 0 y′ + -1 z′ + 0



6

Dat je pravougli paralelopiped ABCDA1B1C1D1 ivica AB = 2, AD = 1, AA1 = 4.
Rastojaǌe mimoilaznih pravih AC i BD1 je

√
6
3

7

Neka su taqke A(12,
π

6
) i B(5,

2π

3
) date ǌihovim polarnim kooordinatama. Rasto-

jaǌe taqaka A i B je

13 .

8

Prava p koja sadr�i presek pravih a : x+y+2 = 0 i b : −2x−y−5 = 0 i normalna
je na pravu c : 3x+ y + 2023 = 0 ima jednaqinu

p :

x+ 3

3
=

y − 1

1

.

9

Taqka C koja je podno�je normale iz taqke B(2, 0, 6) na ravan α : x+ y + z − 2 = 0
ima koordinate

C

(
0 , -2 , 4

)

10

Ravan koja sadr�i pravu p : y − 2z − 2 = 0, x = 1 i normalna je na ravan α :
x+ y − z + 1 = 0 ima jednaqinu

3 x+ −1 y + 2z + −1 = 0









Analitiqka geometrija - kolokvijum (13.06.2023.)

Prezime i ime Indeks Poeni

/

Obavezno proqitati!
U toku testa nije dozvoǉeno korix�eǌe literature, okretaǌe, niti postavǉaǌe pi-
taǌa de�urnom, a sve vrste pokuxaja varaǌa bi�e rigorozno sankcionisane. Rexeǌa
zadataka su realni brojevi koje treba upisati u za to predvi�ene ku�ice. Poeni
predvi�eni za zadatak (3 po zadatku) osvajaju se ukoliko su sve ku�ice u okviru tog
zadatka ispravno popuǌene. Vreme predvi�eno za rad je 90 minuta! Sre�an rad!

1

Neka su A,B,C i O razliqite taqke takve da je
−→
AC = 3

−−→
BC. Tada je

−−→
OC = − 1

2

−→
OA+ 3

2

−−→
OB

2

Neka je ABC trougao, i P i Q takve da je
−→
AP = 1

3

−−→
PB i

−−→
BQ = − 2

5

−−→
CQ. Ako se AQ

i CP seku u taqki R, tada je

AR : QR = 7
15 .

3

Neka su a⃗ i b⃗ vektori takvi da je ∥a⃗∥ = ∥⃗b∥ = 1 i ∠(⃗a, b⃗) = π
3 . Ako je c⃗ ⊥ a⃗ × b⃗ i

takav da je c⃗ ◦ a⃗ = 8 i b⃗ ◦ c⃗ = 7, tada je

−→c = 6 −→a + 4
−→
b

4

Ako su A(0, 0), B(1, 2) i C(2, 1) temena trougla, onda je ǌegova povrxina jednaka

3
2

5

Kvadar ABCDA1B1C1D1 ima du�ine ivica AB = 2, AD = 1 i AA1 = 3, a taqka E je
sredixte ivice C1D1. U koordinatnom sistemu Axyz bazni vektori su jediniqni
vektori e⃗1, e⃗2 i e⃗3 istog pravca i smera redom kao vektori

−−→
AB,

−−→
AD i

−−→
AA1. U

koordinatnom sistemu B1x
′y′z′ bazni vektori su

−→
f1 =

−−→
B1C,

−→
f2 =

−−−→
B1C1,

−→
f3 =

−−→
B1E.

Veza izme�u starih i novih koordinata je:

x = 0 x′ + 0 y′ + -1 z′ + 2

y = 1 x′ + 1 y′ + 1 z′ + 0

z = -3 x′ + 0 y′ + 0 z′ + 3



6

Vrh tetraedra je teme kocke ivice 2, a temena osnove su sredixta strana
(pǉosni) kocke koje ne sadr�e vrh. Zapremina tetraedra je

2
3

7

Taqka simetriqna taqki (1, 2) u odnosu na pravu p : x+ y + 1 = 0 ima koordinate
(

-3 , -2

)

8

Jednaqine tangenti iz taqke A(−6, 8) na krug k : (x+ 8)2 + (y − 4)2 = 4 su

p :

x− 6

0

=
y − 2

5
, q :

x− 2

4

=

y − 14

3
.

9

Za neko λ ∈ R, preseqna taqka pravih p :
x− 3

λ
=

y + 2

2
=

z − 1

1
i q : 2x+ y − z = 1,

3x− y = 1 ima koordinate
(

1 , 2 , 3

)

10

Ravan koja sadr�i pravu p :
x− 1

1
=

y − 2

2
=

z + 3

3
i paralelna je pravoj q :

x− 2

1
=

y

1
=

z + 1

3
ima jednaqinu

3 x+ 0 y − z + -6 = 0







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 13.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Dat je paralelogram ABCD. Taqka O je presek dijagonala AC i BD, K sredixte stranice AB i L sredixte
stranice BC.
a) [3p] Dokazati da je O te�ixte trougla DKL.
b) [3p] Reper Axy ima koordinatne vektore e⃗1 = A⃗B i e⃗2 = A⃗D, a reper Ox′y′ koordinatne vektore f⃗1 = O⃗K

i f⃗2 = O⃗L. Odrediti vezu koordinata (x, y) i (x′, y′).

2. [9p] Krivu K : 2x2 + 2xy + 2y2 + 4x + 2y − 4 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i
napisati formulu te transformacije. Koja kriva je u pitaǌu?

3. Date su taqka A(0, 0, 7), prava p : x+ 2 = y + 2 = z − 1 i ravan α : x+ 2y + 3z + 1 = 0.
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave q koja sadr�i taqku A, seqe pravu p i paralelna je ravni α.
b) [6p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [8p] Odrediti jednaqinu cilindra C koji sadr�i presek ravni α : x + y − z + 1 = 0 i β : 5x − 4y + z + 2 = 0,
kao i krug k koji se nalazi u ravni γ : x+ y + z = 3, ima polupreqnik

√
2 i centar u taqki C(1, 1, 1).

5. [7p] Na jediniqnoj sferi odrediti rastojaǌe izme�u taqaka A(30◦S, 135◦W ) i B(60◦N, 45◦E).

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 13.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Dat je paralelogram ABCD. Taqka O je presek dijagonala AC i BD, K sredixte stranice AB i L sredixte
stranice BC.
a) [3p] Dokazati da je O te�ixte trougla DKL.
b) [3p] Reper Axy ima koordinatne vektore e⃗1 = A⃗B i e⃗2 = A⃗D, a reper Ox′y′ koordinatne vektore f⃗1 = O⃗K

i f⃗2 = O⃗L. Odrediti vezu koordinata (x, y) i (x′, y′).

2. [9p] Krivu K : 2x2 + 2xy + 2y2 + 4x + 2y − 4 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i
napisati formulu te transformacije. Koja kriva je u pitaǌu?

3. Date su taqka A(0, 0, 7), prava p : x+ 2 = y + 2 = z − 1 i ravan α : x+ 2y + 3z + 1 = 0.
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave q koja sadr�i taqku A, seqe pravu p i paralelna je ravni α.
b) [6p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [8p] Odrediti jednaqinu cilindra C koji sadr�i presek ravni α : x + y − z + 1 = 0 i β : 5x − 4y + z + 2 = 0,
kao i krug k koji se nalazi u ravni γ : x+ y + z = 3, ima polupreqnik

√
2 i centar u taqki C(1, 1, 1).

5. [7p] Na jediniqnoj sferi odrediti rastojaǌe izme�u taqaka A(30◦S, 135◦W ) i B(60◦N, 45◦E).

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 13.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Dat je paralelogram ABCD. Taqka O je presek dijagonala AC i BD, K sredixte stranice AB i L sredixte
stranice BC.
a) [3p] Dokazati da je O te�ixte trougla DKL.
b) [3p] Reper Axy ima koordinatne vektore e⃗1 = A⃗B i e⃗2 = A⃗D, a reper Ox′y′ koordinatne vektore f⃗1 = O⃗K

i f⃗2 = O⃗L. Odrediti vezu koordinata (x, y) i (x′, y′).

2. [9p] Krivu K : 2x2 + 2xy + 2y2 + 4x + 2y − 4 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i
napisati formulu te transformacije. Koja kriva je u pitaǌu?

3. Date su taqka A(0, 0, 7), prava p : x+ 2 = y + 2 = z − 1 i ravan α : x+ 2y + 3z + 1 = 0.
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave q koja sadr�i taqku A, seqe pravu p i paralelna je ravni α.
b) [6p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [8p] Odrediti jednaqinu cilindra C koji sadr�i presek ravni α : x + y − z + 1 = 0 i β : 5x − 4y + z + 2 = 0,
kao i krug k koji se nalazi u ravni γ : x+ y + z = 3, ima polupreqnik

√
2 i centar u taqki C(1, 1, 1).

5. [7p] Na jediniqnoj sferi odrediti rastojaǌe izme�u taqaka A(30◦S, 135◦W ) i B(60◦N, 45◦E).









Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 30.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je trougao ABC. Neka taqka D pripada stranici AB, a taqka E stanici AC, tako da je A⃗D

D⃗B
= 1

4 i
A⃗E

E⃗C
= 3

5 . Ukoliko se du�i DC i BE seku u taqki F , u kom odnosu taqka F deli du� DC? Izraziti vektor B⃗F

kao linearnu kombinaciju vektora B⃗D i B⃗C.

2. Data je kocka ABCDA1B1C1D1 ivice a. Neka je taqka S sredixte stranice BB1, a Q sredixte stranice D1C1.
a) [4p] Dokazati da je ugao izme�u vektora D⃗S i A⃗Q prav.
b) [4p] Odrediti rastojaǌe izme�u mimoilaznih pravih DS i AQ.

3. Date su taqke A(−3,−3) i B(0,−3), kao i prave p : x− y − 2 = 0 i q : x+ y + 2 = 0
a) [3p] Odrediti taqku B′ koja je simetriqna taqki B u odnosu na pravu q.
b) [7p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda koja sadr�i taqke A i B i kojoj su prave p i q ose simetrije.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [7p] Odrediti formule rotacije oko taqke S(1, 2) za ugao ϕ = π
3 . Xta je slika kruga k : (x − 4)2 + (y − 2)2 = 9

pri tom preslikavaǌu?

5. [8p] Odrediti jednaqinu konusa qiji je vrh taqka V (1,−2, 3) i koji sadr�i elipsu E : 2x2 + 3y2 = 1, z = 0.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 30.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je trougao ABC. Neka taqka D pripada stranici AB, a taqka E stanici AC, tako da je A⃗D

D⃗B
= 1

4 i
A⃗E

E⃗C
= 3

5 . Ukoliko se du�i DC i BE seku u taqki F , u kom odnosu taqka F deli du� DC? Izraziti vektor B⃗F

kao linearnu kombinaciju vektora B⃗D i B⃗C.

2. Data je kocka ABCDA1B1C1D1 ivice a. Neka je taqka S sredixte stranice BB1, a Q sredixte stranice D1C1.
a) [4p] Dokazati da je ugao izme�u vektora D⃗S i A⃗Q prav.
b) [4p] Odrediti rastojaǌe izme�u mimoilaznih pravih DS i AQ.

3. Date su taqke A(−3,−3) i B(0,−3), kao i prave p : x− y − 2 = 0 i q : x+ y + 2 = 0
a) [3p] Odrediti taqku B′ koja je simetriqna taqki B u odnosu na pravu q.
b) [7p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda koja sadr�i taqke A i B i kojoj su prave p i q ose simetrije.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [7p] Odrediti formule rotacije oko taqke S(1, 2) za ugao ϕ = π
3 . Xta je slika kruga k : (x − 4)2 + (y − 2)2 = 9

pri tom preslikavaǌu?

5. [8p] Odrediti jednaqinu konusa qiji je vrh taqka V (1,−2, 3) i koji sadr�i elipsu E : 2x2 + 3y2 = 1, z = 0.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 30.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je trougao ABC. Neka taqka D pripada stranici AB, a taqka E stanici AC, tako da je A⃗D

D⃗B
= 1

4 i
A⃗E

E⃗C
= 3

5 . Ukoliko se du�i DC i BE seku u taqki F , u kom odnosu taqka F deli du� DC? Izraziti vektor B⃗F

kao linearnu kombinaciju vektora B⃗D i B⃗C.

2. Data je kocka ABCDA1B1C1D1 ivice a. Neka je taqka S sredixte stranice BB1, a Q sredixte stranice D1C1.
a) [4p] Dokazati da je ugao izme�u vektora D⃗S i A⃗Q prav.
b) [4p] Odrediti rastojaǌe izme�u mimoilaznih pravih DS i AQ.

3. Date su taqke A(−3,−3) i B(0,−3), kao i prave p : x− y − 2 = 0 i q : x+ y + 2 = 0
a) [3p] Odrediti taqku B′ koja je simetriqna taqki B u odnosu na pravu q.
b) [7p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda koja sadr�i taqke A i B i kojoj su prave p i q ose simetrije.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [7p] Odrediti formule rotacije oko taqke S(1, 2) za ugao ϕ = π
3 . Xta je slika kruga k : (x − 4)2 + (y − 2)2 = 9

pri tom preslikavaǌu?

5. [8p] Odrediti jednaqinu konusa qiji je vrh taqka V (1,−2, 3) i koji sadr�i elipsu E : 2x2 + 3y2 = 1, z = 0.







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 08.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [10p] Dat je paralelogram ABCD i taqke E,F i G takve da
−→
AF =

−−→
FD,

−−→
DE = 3

−−→
EC i

−−→
BG = 2

−−→
BD. Ako je taqka

X presek CB i GE, a Y presek AB i GF , dokazati da su prave AC, EF i XY konkurentne.

2. [7p] Date su mimoilazne prave p :
x− 1

1
=

y + 2

2
=

z + 2

2
i q :

x− 2

3
=

y

−2
=

z + 2

2
.

Odrediti jednaqinu ravni α koja je podjednako udaǉena od pravih p i q.

3. [8p] Odrediti sve parabole koje imaju direktrisu x+ y + 1 = 0 i sadr�e taqke A(3, 0) i B(7, 0).

4. [8p] Odrediti formulu afine transformacije prostora koja predstavǉa kompoziciju simetrije u odnosu

na pravu p :
x

1
=

y − 1

2
=

z

1
i homotetije sa centrom u S(1, 3, 1) i koeficijentom 2.

5. [7p] Odrediti jednaqinu konusa K sa vrhom V (1, 4, 6) koji dodiruje sferu σ : x2 + y2 + z2 − 2x− 6z + 1 = 0.
Koja kriva je u preseku konusa K i Oxy-ravni?

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 08.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [10p] Dat je paralelogram ABCD i taqke E,F i G takve da
−→
AF =

−−→
FD,

−−→
DE = 3

−−→
EC i

−−→
BG = 2

−−→
BD. Ako je taqka

X presek CB i GE, a Y presek AB i GF , dokazati da su prave AC, EF i XY konkurentne.

2. [7p] Date su mimoilazne prave p :
x− 1

1
=

y + 2

2
=

z + 2

2
i q :

x− 2

3
=

y

−2
=

z + 2

2
.

Odrediti jednaqinu ravni α koja je podjednako udaǉena od pravih p i q.

3. [8p] Odrediti sve parabole koje imaju direktrisu x+ y + 1 = 0 i sadr�e taqke A(3, 0) i B(7, 0).

4. [8p] Odrediti formulu afine transformacije prostora koja predstavǉa kompoziciju simetrije u odnosu

na pravu p :
x

1
=

y − 1

2
=

z

1
i homotetije sa centrom u S(1, 3, 1) i koeficijentom 2.

5. [7p] Odrediti jednaqinu konusa K sa vrhom V (1, 4, 6) koji dodiruje sferu σ : x2 + y2 + z2 − 2x− 6z + 1 = 0.
Koja kriva je u preseku konusa K i Oxy-ravni?

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 08.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [10p] Dat je paralelogram ABCD i taqke E,F i G takve da
−→
AF =

−−→
FD,

−−→
DE = 3

−−→
EC i

−−→
BG = 2

−−→
BD. Ako je taqka

X presek CB i GE, a Y presek AB i GF , dokazati da su prave AC, EF i XY konkurentne.

2. [7p] Date su mimoilazne prave p :
x− 1

1
=

y + 2

2
=

z + 2

2
i q :

x− 2

3
=

y

−2
=

z + 2

2
.

Odrediti jednaqinu ravni α koja je podjednako udaǉena od pravih p i q.

3. [8p] Odrediti sve parabole koje imaju direktrisu x+ y + 1 = 0 i sadr�e taqke A(3, 0) i B(7, 0).

4. [8p] Odrediti formulu afine transformacije prostora koja predstavǉa kompoziciju simetrije u odnosu

na pravu p :
x

1
=

y − 1

2
=

z

1
i homotetije sa centrom u S(1, 3, 1) i koeficijentom 2.

5. [7p] Odrediti jednaqinu konusa K sa vrhom V (1, 4, 6) koji dodiruje sferu σ : x2 + y2 + z2 − 2x− 6z + 1 = 0.
Koja kriva je u preseku konusa K i Oxy-ravni?







Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 26.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je pravougaonik ABC D sa stranicama ∥AB∥ = 2 i ∥AD∥ = 1. Neka je k opisan krug oko tog pravougaonika,
prava koja sadr�i sredixta stranica AB i C D seqe taj krug u taqkama K i L (taqka K je bli�a stranici AB).
Neka je reper Ae zadat taqkom A i bazom e = (e⃗1, e⃗2) = (A⃗B , A⃗D), a reper S f taqkom S, koja je sredixte stranice
BC , i bazom f = ( f⃗1, f⃗2) = (S⃗K , S⃗L). Izraziti vektore baze f preko vektora baze e, a potom napisati formule
transformacija koordinata.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qije su direktrise zadate sa d1 : x + y −2 = 0 i d2 : 3x +3y −4 = 0, a
jedna �i�a je F (2,1). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [6p] Odrediti jednaqinu prave p, ako se zna da ona sadr�i taqku P (−1,2,1), seqe pravu q : x−1
2 = y+2

2 = z+2
3 i

paralelna je ravni α : 2x +3y + z +2023 = 0.

4. [10p] Povrx P : 2x2 + 2z2 − 2xz + 2x + 3y + 2z + 2 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i
napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [8p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(
p

2
4 ,

p
2

4 ,
p

3
2 ), B i C (0,0,1) tako da je ABC pravougli sferni trouga sa

pravim uglom ∠BC A = π
2 i stranicom ÙBC = π

3 . Odrediti povrxinu tog sfernog trougla.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 26.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je pravougaonik ABC D sa stranicama ∥AB∥ = 2 i ∥AD∥ = 1. Neka je k opisan krug oko tog pravougaonika,
prava koja sadr�i sredixta stranica AB i C D seqe taj krug u taqkama K i L (taqka K je bli�a stranici AB).
Neka je reper Ae zadat taqkom A i bazom e = (e⃗1, e⃗2) = (A⃗B , A⃗D), a reper S f taqkom S, koja je sredixte stranice
BC , i bazom f = ( f⃗1, f⃗2) = (S⃗K , S⃗L). Izraziti vektore baze f preko vektora baze e, a potom napisati formule
transformacija koordinata.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qije su direktrise zadate sa d1 : x + y −2 = 0 i d2 : 3x +3y −4 = 0, a
jedna �i�a je F (2,1). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [6p] Odrediti jednaqinu prave p, ako se zna da ona sadr�i taqku P (−1,2,1), seqe pravu q : x−1
2 = y+2

2 = z+2
3 i

paralelna je ravni α : 2x +3y + z +2023 = 0.

4. [10p] Povrx P : 2x2 + 2z2 − 2xz + 2x + 3y + 2z + 2 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i
napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [8p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(
p

2
4 ,

p
2

4 ,
p

3
2 ), B i C (0,0,1) tako da je ABC pravougli sferni trouga sa

pravim uglom ∠BC A = π
2 i stranicom ÙBC = π

3 . Odrediti povrxinu tog sfernog trougla.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 26.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je pravougaonik ABC D sa stranicama ∥AB∥ = 2 i ∥AD∥ = 1. Neka je k opisan krug oko tog pravougaonika,
prava koja sadr�i sredixta stranica AB i C D seqe taj krug u taqkama K i L (taqka K je bli�a stranici AB).
Neka je reper Ae zadat taqkom A i bazom e = (e⃗1, e⃗2) = (A⃗B , A⃗D), a reper S f taqkom S, koja je sredixte stranice
BC , i bazom f = ( f⃗1, f⃗2) = (S⃗K , S⃗L). Izraziti vektore baze f preko vektora baze e, a potom napisati formule
transformacija koordinata.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qije su direktrise zadate sa d1 : x + y −2 = 0 i d2 : 3x +3y −4 = 0, a
jedna �i�a je F (2,1). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [6p] Odrediti jednaqinu prave p, ako se zna da ona sadr�i taqku P (−1,2,1), seqe pravu q : x−1
2 = y+2

2 = z+2
3 i

paralelna je ravni α : 2x +3y + z +2023 = 0.

4. [10p] Povrx P : 2x2 + 2z2 − 2xz + 2x + 3y + 2z + 2 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i
napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [8p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(
p

2
4 ,

p
2

4 ,
p

3
2 ), B i C (0,0,1) tako da je ABC pravougli sferni trouga sa

pravim uglom ∠BC A = π
2 i stranicom ÙBC = π

3 . Odrediti povrxinu tog sfernog trougla.






