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Rokovi xkolske 2023/2024 godine
Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 27.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je kvadrat ABCD. Neka je taqka E takva da va�i
−−→
DE = 3

2

−−→
DB. Neka je taqka F presek pravih

CB i AE, a taqka G presek pravih AB i CE. Izraqunati povrxine trouglova AEC i BFG u odnosu na
povrxinu kvadrata ABCD.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qija jedna direktrisa ima jednaqinu d : x+2y+2 = 0, a �i�e
su joj taqke F1(2, 0) i F2(0,−4). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [8p] Date su ravni α : x− 2y + z − 3 = 0 i β : 2y + 4z = 0, kao i taqka P (0, 2,−1).
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave p koja sadr�i taqku P , paralelna je ravni α i sadr�ana je u ravni β.
b) [4p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [9p] Povrx P : 3x2 + 3z2 + 4xy + 8xz + 4yz − 3z = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski
oblik i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [7p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(0, 0, 1) i B(
√
3
2 , 0, 1

2 ). Odrediti taqku C tako da sferni trougao
ABC bude jednakokrak, gde je AB = AC i ∠BAC = π

2 . Odrediti potom sve stranice i uglove sfernog
trougla ABC, kao i ǌegovu povrxinu.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 07.09.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je pravougaonik ABCD i taqka E takva da je
−→
AE = 5

8

−→
AC. Ako je taqka F presek pravih DE i

AB, odrediti odnos AF : FB.

2. [9p] Date su prave p :
x

1
=

y − 1

1
=

z − 2

2
i q :

x− 1

3
=

y − 3

−2
=

z + 1

3
i ravan α : x+ y + z = 2024. Odrediti

jednaqinu prave r koja je paralelna ravni α i seqe prave p i q u taqkama qije je rastojaǌe jednako
√
14.

3. [9p] Izometrijskom transformacijom svesti krivu K : 15x2 + 8y2 + 24xy + 44x+ 32y + 20 = 0 na kanonski
oblik i odrediti ǌene �i�e u (x, y)−koordinatama. Koja kriva je u pitaǌu?

4. [8p] Odrediti jednaqinu povrxi koja je geometrijsko mesto taqaka podjednako udaǉenih od ravni

α : 2x− 2y + z + 6 = 0 i prave p :

{
x− 2y + 10 = 0
x+ z + 2 = 0

.

5. [7p] Odrediti (pribli�no) rastojaǌe izme�u dva mesta na planeti Mars koja su data sa A: 45◦ ju�ne
geografske xirine, 90◦ istoqne geografske du�ine i B: 30◦ severne geografske xirine, 60◦ istoqne
geografske du�ine. Pretpostaviti da je Mars sfera polupreqnika R = 3390km.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 05.07.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Neka je CC1 te�ixna du� trougla ABC i P taqka za koju va�i
−−→
CP = 3

−−→
PC1. Ako je taqka Q presek

pravih AP i BC, odrediti odnose BQ : BC i AP : AQ.

2. Date su prave p : x−1
0 = y−1

1 = z+2
−1 , q : x+2

1 = y−1
1 = z−1

0 i sfera σ : (x− 7)2 + (y − 5)2 + z2 = 16.

(a) [5p] Odrediti jednaqinu zajedniqke normale kao i rastojaǌe mimoilaznih pravih p i q.

(b) [3p] Na pravoj p na�i taqku A koja je najbli�a sferi σ.

3. [8p] Odrediti jednaqinu parabole koja sadr�i taqku A(−1, 0), prava d : 2x − y + 2 + 2
√
5 = 0 je ǌena

direktrisa i prava o : x+ 2y − 3 = 0 joj je osa simetrije.

4. [8p] Odrediti formule afinog preslikavaǌa prostora koje predstavǉa kompoziciju rotacije oko prave
p : y = 0, z = 0 za ugao φ = π

3 i refleksije u odnosu na ravan α : x = 0. Xta je slika sfere σ :
x2 + y2 − 2y + z2 = 0 pri ovom preslikavaǌu?

5. (a) [4p] Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra koji dodiruje sfere x2 + y2 + z2 = 1 i (x− 1)2 + (y− 1)2 +
(z + 2)2 = 1.



(b) [4p] Krug koji se dobije rotacijom taqke A(1, 1, 1) oko ose cilindra iz dela (a) napisati kao presek
dve sfere polupreqnika 3.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 13.06.2024. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [9p] Neka je ABC trougao u euklidskoj ravni i taqke D i E takve da je
−−→
BD = 2

−−→
BC i

−→
AE = − 1

2

−−→
AB.

Odrediti taqku F na pravoj AC takvu da su taqke D, E i F kolinearne i izraziti vektor
−→
AF kao

linearnu kombinaciju vektora
−−→
CD i

−−→
BE. Ako je P povrxina trougla ABC, izraziti povrxinu trougla

CDF i povrxinu qetvorougla ACDE u funkciji od P .

2. [9p] Odrediti koordinate taqaka A, B i C u odnosu na afini reper Oxy u ravni, ako je A centralno
simetriqna taqka taqki (0,−1) u odnosu na taqku (1, 0), B je slika taqke ( 32 ,

−3
√
3

2 ) pri rotaciji oko
koordinatnog poqetka za 60◦ u pozitivnom matematiqkom smeru i C je slika taqke (4, 4) pri homotetiji
sa koeficijentom −2 u odnosu na taqku (3, 4). Ako u odnosu na novi afini reper O′x′y′ te iste taqke
imaju koordinate A(1, 0), B(0, 1) i C(1, 1), izraziti koordinate (x, y) proizvoǉne taqke M u reperu Oxy
pomo�u koordinata (x′, y′) te iste taqke u novom reperu O′x′y′.

3. [8p] Svesti krivu drugog reda 4x2−4xy+y2+3x+2y−7 = 0 na kanonski oblik izometrijskom transformacijom
koordinata i napisati formule te transformacije. Koja je to kriva?

4. [8p] Odrediti vrednost parametra λ tako da se prave p : x−2
3 = y+4

5 = z−1
−2 i q : x = 2t− λ, y = t+ 3, z = −5,

t ∈ R seku, kao i koordinate preseqne taqke pravih p i q. Zatim odrediti jednaqine sfera polupreqnika
λ koje su upisane u konus x2 + y2 − z2 = 0.

5. [6p] Sferni trougao ABC na jediniqnoj sferi u sfernoj geometriji ima uglove α = π
3 , β = 2π

3 i povrxinu
P = π

6 . Izraqunati ivice tog trougla.

Rokovi xkolske 2022/2023 godine
Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 2 - 26.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [8p] Dat je pravougaonik ABCD sa stranicama ∥AB∥ = 2 i ∥AD∥ = 1. Neka je k opisan krug oko tog
pravougaonika, prava koja sadr�i sredixta stranica AB i CD seqe taj krug u taqkama K i L (taqka
K je bli�a stranici AB). Neka je reper Ae zadat taqkom A i bazom e = (e⃗1, e⃗2) = (A⃗B, A⃗D), a reper Sf

taqkom S, koja je sredixte stranice BC, i bazom f = (f⃗1, f⃗2) = (S⃗K, S⃗L). Izraziti vektore baze f preko
vektora baze e, a potom napisati formule transformacija koordinata.

2. [8p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda qije su direktrise zadate sa d1 : x+y−2 = 0 i d2 : 3x+3y−4 = 0,
a jedna �i�a je F (2, 1). Koja kriva je u pitaǌu?

3. [6p] Odrediti jednaqinu prave p, ako se zna da ona sadr�i taqku P (−1, 2, 1), seqe pravu q : x−1
2 = y+2

2 = z+2
3

i paralelna je ravni α : 2x+ 3y + z + 2023 = 0.

4. [10p] Povrx P : 2x2 + 2z2 − 2xz + 2x+ 3y + 2z + 2 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski
oblik i napisati formulu te transformacije. Koja povrx je u pitaǌu?

5. [8p] Na jediniqnoj sferi date su taqke A(
√
2
4 ,

√
2
4 ,

√
3
2 ), B i C(0, 0, 1) tako da je ABC pravougli sferni

trouga sa pravim uglom ∠BCA = π
2 i stranicom BC = π

3 . Odrediti povrxinu tog sfernog trougla.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
SEPTEMBAR 1 - 08.09.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [10p] Dat je paralelogram ABCD i taqke E,F i G takve da
−→
AF =

−−→
FD,

−−→
DE = 3

−−→
EC i

−−→
BG = 2

−−→
BD. Ako je

taqka X presek CB i GE, a Y presek AB i GF , dokazati da su prave AC, EF i XY konkurentne.

2. [7p] Date su mimoilazne prave p :
x− 1

1
=

y + 2

2
=

z + 2

2
i q :

x− 2

3
=

y

−2
=

z + 2

2
.

Odrediti jednaqinu ravni α koja je podjednako udaǉena od pravih p i q.

3. [8p] Odrediti sve parabole koje imaju direktrisu x+ y + 1 = 0 i sadr�e taqke A(3, 0) i B(7, 0).



4. [8p] Odrediti formulu afine transformacije prostora koja predstavǉa kompoziciju simetrije u odnosu

na pravu p :
x

1
=

y − 1

2
=

z

1
i homotetije sa centrom u S(1, 3, 1) i koeficijentom 2.

5. [7p] Odrediti jednaqinu konusa K sa vrhom V (1, 4, 6) koji dodiruje sferu σ : x2 + y2 + z2 − 2x− 6z + 1 = 0.
Koja kriva je u preseku konusa K i Oxy-ravni?

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 2 - 30.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. [7p] Dat je trougao ABC. Neka taqka D pripada stranici AB, a taqka E stanici AC, tako da je A⃗D

D⃗B
= 1

4

i A⃗E

E⃗C
= 3

5 . Ukoliko se du�i DC i BE seku u taqki F , u kom odnosu taqka F deli du� DC? Izraziti

vektor B⃗F kao linearnu kombinaciju vektora B⃗D i B⃗C.

2. Data je kocka ABCDA1B1C1D1 ivice a. Neka je taqka S sredixte stranice BB1, a Q sredixte stranice
D1C1.
a) [4p] Dokazati da je ugao izme�u vektora D⃗S i A⃗Q prav.
b) [4p] Odrediti rastojaǌe izme�u mimoilaznih pravih DS i AQ.

3. Date su taqke A(−3,−3) i B(0,−3), kao i prave p : x− y − 2 = 0 i q : x+ y + 2 = 0
a) [3p] Odrediti taqku B′ koja je simetriqna taqki B u odnosu na pravu q.
b) [7p] Odrediti jednaqinu krive drugog reda koja sadr�i taqke A i B i kojoj su prave p i q ose simetrije.
Koja kriva je u pitaǌu?

4. [7p] Odrediti formule rotacije oko taqke S(1, 2) za ugao ϕ = π
3 . Xta je slika kruga k : (x−4)2+(y−2)2 = 9

pri tom preslikavaǌu?

5. [8p] Odrediti jednaqinu konusa qiji je vrh taqka V (1,−2, 3) i koji sadr�i elipsu E : 2x2 + 3y2 = 1, z = 0.

Analitiqka geometrija (Geometrija 1)
JUN 1 - 13.06.2023. godine

Vreme rada: 135min. Sre�no!

1. Dat je paralelogram ABCD. Taqka O je presek dijagonala AC i BD, K sredixte stranice AB i L
sredixte stranice BC.
a) [3p] Dokazati da je O te�ixte trougla DKL.
b) [3p] Reper Axy ima koordinatne vektore e⃗1 = A⃗B i e⃗2 = A⃗D, a reper Ox′y′ koordinatne vektore f⃗1 = O⃗K

i f⃗2 = O⃗L. Odrediti vezu koordinata (x, y) i (x′, y′).

2. [9p] Krivu K : 2x2 + 2xy + 2y2 + 4x+ 2y − 4 = 0 izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik
i napisati formulu te transformacije. Koja kriva je u pitaǌu?

3. Date su taqka A(0, 0, 7), prava p : x+ 2 = y + 2 = z − 1 i ravan α : x+ 2y + 3z + 1 = 0.
a) [4p] Odrediti jednaqinu prave q koja sadr�i taqku A, seqe pravu p i paralelna je ravni α.
b) [6p] Odrediti formule refleksije u odnosu na ravan α. Xta je slika prave p pri toj refleksiji?

4. [8p] Odrediti jednaqinu cilindra C koji sadr�i presek ravni α : x+ y− z+1 = 0 i β : 5x− 4y+ z+2 = 0,
kao i krug k koji se nalazi u ravni γ : x+ y + z = 3, ima polupreqnik

√
2 i centar u taqki C(1, 1, 1).

5. [7p] Na jediniqnoj sferi odrediti rastojaǌe izme�u taqaka A(30◦S, 135◦W ) i B(60◦N, 45◦E).






























