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IIut AaropuHEC TPOJKE, pallMOHAIHEC TAYKC HA KPYI'y U BCIIUMKA

depmaoBa Teopema

Jour on ocHoBHe 1IKOMNEe 3HAMO 3a [InTaropuny TeopeMy U B0j OOpHYTY: (peasHn)
6pojeBH a, b cy KareTe, a ¢ XUIOTEHY3a MPABOYIIOr Tpoymia <= a? + b? = c2.

Axo cy 6pojeBu mpupoHH, Tpojka 6pojesa (a, b, ¢) HasuBa ce IuraropuHa TpojKa.
Hajcrapuja mo3nara ITuraropuna Tpojka je cBakako (3,4,5), mo3HaTa MoJ MMEHOM
erunarcku Tpoyrao. Haume, 32 + 42 = 9 + 16 = 25 = 52 u Tpoyrao ca cTpaHHIIAMa
3,4,5 je npaBoyrmu. OBo je OMJIO MO3HATO CBUM BEIHMKUM KyJATypama YOBEHYAaHCTBA, a
HE CaMO eTHUIIATCKOj.

3HaMO TPHTOHOMETPHjCKY Bep3ujy [luraropune teopeme:

sin o+ cos’a =1
e je sina = £, cosa = sin (% —«a) = L. 3namo Taxohe ocHoBHe BpeHOCTH
TPUTOHOMETPHCKHX (YHKIIHja 32 CIICLH]jaJHE IIKOJICKE IPAaBOYIIe TPOYIIIOBE - jeTHAKOKPAKH
U TIOJIOBUHY jEAHAKOCTPAHWUYHOL, M TO MIAMTHUMO Y OONHKY TaOiuIe:
sin 30" = cos 60°
sin 459 = cos 45°
sin 60° = cos 30°

ekt

Vrosu 30°,45°,60° cy cpakako neru (Tpehuna, monouHa M jBe TpehuHe mpaBor
yria), anu kaz gohje 0 padyHarma OHIA MOYHY Ja HAC HEpBHPajy OpojeBn /2 i /3 u
3allUTaMO CE€ UMa JIM TPUTOHOMETpHje ca uenuM (mpuponHuM) OpojeBuma. HapasHo,
OIIrOBOP je onMax Ty, najy Ham ra [luraropuHe Tpojke, jep 3a YIJIOBE y €TrHIaTCKOM
TpOYDIy BaXKH sin f = %, sin( —6) = cos = % U TO Cy JiBa JieTa palHoHaHa Opoja.
CeTuTe ce 3amaraka U3 TPUTOHOMETPHjE THUMA ,,U3PadyHATH jeHY TPUTOHOMETPHjCKY
(yHKIMjy HEKOT yIJIa aKo je Jiara apyra’, y KojuMa ce MoHeKaJl M0jaBJbyjy palloHaIHH
Gpojesn £, 2, %, 13 (oBu notomsy 360r Iuraropuse tpojke (5,12, 13) jep je 52+12% =
254144 = 169 = 13?) u apyru. 3anuTajmMo ce MOTy 1 ce Hahu CBM TaKBH CITy4ajeBH,
KaJ| cy 06a 6poja sin @ u cos § panuoHanHa. AKO Ce CETUMO jeIMHMYOr Kpyra'

2?4yt =1
BHIVMMO JIa TPHTOHOMETPHjCKe (YHKITH]jE

xr = cosf

y = sinf

JlaJy WEroBy MapamMeTpu3alujy, a Tauyke Koje Hac MHTEpecyjy IMpeACTaBibajy yIpaBo
TauKe Kpyra ca palMoHaNIHuM koopaunatama (z,y) = (£, 2). To cy T38. payuonanne
mauxe kpyea. Moxemo i ux cBe Hahu?

3anarax je pemmo jomr Eykmun y cBojuMm ,,EneMentima”, a kacHHje My ce BpaTHo
u Jnodant. Kao moyerak periaBama HaBemumo crenche. [IpBo, Moxe ce cMarpaTu aa
cBa Tpu mpuponHa Gpoja (a, b, c) Hemajy 3ajelHHUYKH AeiWIal, Tj. Ia Cy y3ajaMHO
NPOCTH, jep ce EBEHTyaJHW 3aje[HHYKH lnenuian Moxe CKparuTH. TakBe Tpojke
Ha3uBajy ce npumumugHum Ilumaeopunum mpojkama. JIpyro, y IpUMUTHBHO] TPOjKH
TayHo jemaH ox Opojea a, b je mapan, ocrana nBa (yxsbyuyjyhu c) cy Henapaun. OBo
je Jnako Joka3ati KopucTehy YnmeHHIly J1a je KBajpar napHor Opoja mapad, a KBaapar
HETIapHOT' HellapaH.

3aparak. Hahure y Eyknunosum ,,EnementiMa’” (JIMHK Ha HHTEpHETY: poincare.matf.bg.ac.rs/nastavno/zlucic/)
noka3 Ilutaropuse Teopeme H peliewme npodiaema [InTaropuHux TpojKH.

Moske ce BuzetH na je Tpojka (a, b, ¢) IluraropuHa ca mapHuM b <> mocroje asa
npupoaHa 6poja (u,v), u > v, Taksa ja je

a = u?—1?
b = 2w
c = u? + v

Tako, erumarcku Tpoyrao ce nobuja 3a (u,v) = (2,1). Mebhy oBuM Tpojkama Moxe
OWTH U HENPUMHUTHUBHEX, perumo 3a (u,v) = (3,1).
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Ja nu Bac oBo noxceha Ha HerTo? CBakako, paay ce o hopMyaama 3a TPUTOHOMETPH]jCKe
(yHKIYje MONOBHHE yIya:

1—tg* 4
sinf = 7g2§
1+tg 5
2tg ¢
cos) = iﬂ.
1+tg 5

OpnaBne BUAMMO Jja IapaMeTpH3aliija Kpyra TPUrOHOMETPUjCKHM (yHKIIHjaMa

= cosf

= sinf

sin@ + cos’0 =1, (0 € [-7, 7)),

CBO/IM Ha MapameTpu3allrjy Kpyra paluoHaIHuM (yHKIMjama

11
TT It
o
Y7 15
(t € (-00,00)).

[Tpu ToMe, panoHaIHe Taduke Kpyra 1o0Hjajy ce 3a palOHaJIHEe BPEIHOCTH [TapaMeTpa
t.
3aparak. Hahn panmonanHy mapamerpusanujy xumepoore

u napabone

Jaxie, Kpyr AoMyLITa mapaMeTpusanyjy nomohy parmonantux GpyHkimja u3 R (t)
onrocHo Q(t), Koja HaMm Jiaje CBe HErOBE PAlMOHAIIHE TauKe, KX MPeGpPOjHBO MHOTO.

[Tjep ne ®epma je npoyuasajyhn AnodanToBy ,,ApUTMETHKY AOIIA0 HA UAC)Y /A
jemHaunHa o’ + " = ¢" 3a n > 3 Hema pemema y IpUpoAHUM OpojeBumMa. UyBeHa
je merosa MapruHanHa Oenemka: ,,OTKPHO caM 4YylnecaH JOKa3 OBOra, ajli MapruHa je
cysumie Mana” 2. On romune 1637. kana je depma Hanmcao cBojy OeJeIIKy Ma cBe
o 1995. kazma cy o0jaBibeHa nBa pajaa - BajncoB pax w3 1993. wu npyru, Bajncos

2Berellka je Ha JTaTMHCKOM je3uKy u riacu: ,,Cubum autem in duos cubos, aut quadratoquadratum in
duos quadratoquadratos, et generaliter nullam in infinitum ultra quadratum potestatem in duos ejusdem
nominis fas est dividere: cujus rei demonstrationem mirabilem sane detexi. Hanc marginis exiguitas non
caperet.”



3ajeHUYKH pax ca TejmopoM y KojeM je HpBH paja JomymeH - ckopo 360 roanHa
je depmaoBa Oenelika MpUBIAYMIA NAKKBY MareMaTHdapa U CIy)KWIa Kao MOKpeTad
pa3Boja uzeja y anredpu. Orpoman nieo anredpe, ykby4dyjyhu teopujy pakropusanmje,
TEOpHjy Hieaia U MHOTe Opyre TeMe HacTao je y IMOKyllajuMa J0Ka3HuBarba BEJIHKE
depmaose xunorese. [lanac 3axBasbyjyhu Bajicy To TBpheme BuIe HHje XHIOTE3a
Beh Teopema.

Axo uHTEprpeTupamo Benuky depmMaoBy TeopeMy OHAKO KakO CMO TOBOPWIIH O
HapaMeTpu3aluju Kpyra, MO)XeMO YTBPIUTH 1, OCHM YeTHPH TpUBHjaiHe Tauke (+1,0),
(0,+1), Ha KpHBOj

24yt =1

3a m > 3 HeMa APYrux palloHAHHX Tadaka. [loceOHO, ofaTie cieau a oBa KpUBa
HEeMa pallMOHAJHY MapaMeTpH3alujy.

Op dera 3aBHCH IOCTOjale¢ pallioHANHE MapaMerpusaundje? Ha oBo um Ha apyra
[HUTaka OArOBOpHhEeMO y HapeIHUM IpelaBamiMa.



