
Osmi doma�i 24. decembar 2021.

1. Dokazati da je restrikcija funkcija visine f(x, y, x) = z na torus

T2 = {(x, y, z) ∈ R3 | (x2 + y2 + z2 +R2 − r2)2 = 4R2(x2 + z2)}

Morsova i odrediti Morsov indeks kritiqnih taqaka.

2. Dokazati da je f = det : M2x2(R) → R Morsova funkcija i na�i indekse kritiqnih taqaka. Xta
mo�emo re�i o determinanti n× n matrice za n > 2?

3. Neka je (Σ, i) Rimanova povrx i (M,J) skoro kompleksna mnogostrukost. Dokazati da je preslikavaǌe
f : Σ→M rexeǌe nelinearne nehomogene Koxi-Rimanove jednaqine

∂Jf = h, gde je ∂Jf :=
1

2
(df + J ◦ df ◦ i)

ako i samo ako je preslikavaǌe
id×f : Σ→ Σ×M

Jh−holomorfno za skoro kompleksnu strukturu Jh na Σ×M definisanu sa

Jh(ξ,X) := (iξ, JX + hξ).

4. Neka je (P, ω) simplektiqka mnogostrukost i J skoro kompleksna struktura koja je ω-saglasna.
Pokazati da J−holomorfna kriva u : Σ→ P zadovoǉava jednakost

∫
Σ
u∗ω = 1

2

∫
Σ
||Du||2 dσ.


