
Qetvrti doma�i 19. novembar 2021.

1. Neka je (V,Ω) simplektiqki vektorski prostor dimenzije 2n i W ǌegov potprostor. Pokazati da
va�i:

(a) dimW + dimW⊥Ω = 2n (gde je W⊥Ω simplektiqki ortogonal);

(b) (W⊥Ω)⊥Ω = W ;

(v) Ako je W izotropan potprostor pokazati da je dimW ≤ n;

(g) Ako je W koizotropan potprostor pokazati da je dimW ≥ n;

(d) Pokazati da je W simplektiqki potprostor ako i samo ako je V = W ⊕W⊥Ω ;

(�) Ako je W Lagran�ev potprostor tada je prostor (V,Ω) simplektomorfan prostoru (W ⊕W ∗,Ω0) gde
je Ω0 forma definisana jednakox�u

Ω0(u⊕ α, v ⊕ β) = β(u)− α(v).

2. Neka je (V,Ω) simplektiqki vektorski prostor dimenzije 2n i J kompleksna struktura na V . Pokazati
slede�a tvr�eǌa:

(a) ako je struktura J Ω-saglasna i L Lagran�ev potprostor od V tada je JL tako�e Lagran�ev
potprostor i va�i JL = L⊥ gde je L⊥ ortogonal u odnosu na skalarni proizvod GJ(u, v) = Ω(u, Jv);

(b) struktura J je Ω-saglasna ako i samo ako postoji simplektiqka baza oblika {e1, ..., en, f1, ..., fn} za
koju jox va�e i jednakosti Jei = fi za i ∈ {1, ..., n}.

3. Neka je (V,Ω) simplektiqki vektorski prostor i J (V,Ω) skup svih kompleksnih struktura na V koje
su Ω-saglasne. Fiksirajmo jedan Lagran�ev potprostor L0, sa L(V,Ω, L0) oznaqimo skup svih Lagran�e-
vih potprostora u V koji L0 seku transverzalno i sa G(L0) oznaqimo skup Rimanovih metrika na L0.
Definixemo preslikavaǌe

Ψ : J (V,Ω)→ L(V,Ω, L0)× G(L0)

J 7→ (JL0, GJ |L0)

gde je GJ(·, ·) = Ω(·, J ·). Pokazati slede�a svojstva

(a) preslikavaǌe Ψ je dobro definisano,

(b) preslikavaǌe Ψ je bijekcija,

(v) prostor L(V,Ω, L0) je kontraktibilan,

(g) prostor G(L0) je kontraktibilan,

a zatim zakǉuqiti da je skup J (V,Ω) kontraktibilan.


