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Axo cy A, B € B(X), tana je (AB)* = B*A* 3Baucra, ako je f* € X% tana je
(AB)"f*= f*AB = B*(f*A) = B*A*f] na 3ak/by4ax cJIeJ.

VKoauko oneparop A mocemyje orpanmdeH mHBEp3 Ha X, TO 3HAYM JA BasKU
AAY = A7'A = I, rae je ca I o3nauen jenunmunn oneparop Ha X. Ha ocnosy
nperxosme ocobune aobuja ce (A1) A* = A*(A~1)" = I% tae je I* jemumuanm

* * * —1
oneparop Ha X Jlakse oneparop A* uma WHBEpP3HM oneparop, y o3namm (A*)
Koj ce Moze nobuTn u hopmyaom (A*)' = (A1)T Onasae menocpenno cemn

TTOCAEAUUA 8.29. Axo je upocwop X Banach-os, a A € B(X), wmaga
je o (A*) C o(A).

Mozke ce mokas3aTH J1a TOJL TOPHBUM YCIOBMMa Bayku | Bulle, Tj. o (A*) = o(A).

JEenHUIUIA 8.11. Ckyn ceux jgmHeapuux ¢ynkmonana f* € X* koju ce
anysupajy Ha ckyiy Z C X Banach-oBor npocropa X HazuBaMO aHHXHJIATOPOM
ckyna Z u osmadaBamo ca Z+. Cmmdno, cKyn cBux Bektopa & € X Ha KojuMa je
cBaknu o1 hynkimonana n3 Y C X* jennax Hyanm Ha3zuBaMo IPeJaHUXHAJJIATOPOM
ckyna Y u osuagasamo ra ca Y -

CTAB 8.30. [0 npegannxunaropy cnuke koHjyrata] Axo cy X uY Banach-osu
upocwopu, onga 3a ceaxu A € B(X,Y) sastcu

N(A) = R(A*)L

Az € N(A) ako un camo ako Ar = 0, 1j. ako u camMO aKO (Ha OCHOBY
nocnequne 8.5) f(Ar) = 0 3a ceako f* € X5 1j. ako u camo ako je (Ha OCHOBY
nedurnmje KoHjyrosanor oneparopa) A*f(z) = 0 3a cako f* € X% Tj. axko m
caMo ako (Ha OCHOBY jedHHHUIM]e TPEJAHMXIIATOPA TIOACKYTIA JyaJHOT TPOCTOPA)
xr € R(A*)- O

Beoicbarba 8.5.

1. ITokasaru ma ce 3a cBaku HuU3 (aun ), € £°° dopmyaom

Azn)), def (onn), o, 3a cBe (rn),., € £°
3a/iaje OTpaHWYeH JIMHeApaH omneparop Ha £P, ma My OApeIuTH HOPMY W KOHjYTOBaHU
oneparop A%
2. Hexa je L mormpoctop Banach-osor mpocropa X u mexa je Q : X — X/L meroso
KOJTMIHUYKO TIPECIUKaBambe.
a) Jloxazatu ma meMmy KoHjyrosa: omeparop Q* : (X/L)* — X* zamaje msomeTputxu
mzomopdmsam mpocropa (X/L)* ma mormpocrop Lt mpocropa X*
6) 3a wakmysujy J : L — X : x — x nokazaru ma ce J* : X* — [* daxropume xpo3
ker(J*) = L o usomerpumuxor msomopdmsma J§ : X* /L — [*
3. Hexa je L mormpocrop pedaexcusror Banach-osor mpocropa X. [lokasatm ma cy
Banach-oeu mpoctopu L u X /L takohe pediexcusHm.
4. Joxaszatu na je Banach-os mpocrop X pediexcupan ako u caMo akKo je Heros myad
X* pednekcupan.
5. Ioka3zaru ma mpoctop Cla,b] Huje pedaexcusan.
6. JlokazaTu cTas o aHEXHIATOPy cimke omeparopa: N(A*) = R(A)™-



