
(D) Gausovo preslikavaǌe

(1) Xta su fiksne taqke Gausove transformacije?
(2) Dokazati da je x ∈ [0, 1) racionalan ako i samo je ϕm(x) = 0 za neko

m ∈ N.
(3) Dokazati da

(a) Broj kojima periodiqni veri�ni zapis jeste nula kvadratne
funkcije sa celobrojnim koeficijentima.

(b) Broj kojima konaqno (poqevxi od nekog n) periodiqni ver-
i�ni zapis jeste nula kvadratne funkcije sa celobrojnim ko-
eficijentima.

(4) ∗ Dokazati da za svaki niz {bn} prirodnih brojeva niz konaq-
nih veri�nih razlomaka [b1, . . . , bn] konvergira. Dokazati da da
za svako x ∈ R niz {[a1, a2, . . . , an]}, an = [1/ϕn−1(x)] konvergira ka
x i da je preslikavaǌe NN, {bn} 7→ [b1, b2 . . .] 1− 1, tj. da je veri�na
reprezentacija realnog broja jedinstvena. Dokazati da je pres-
likavaǌe π : NN → [0, 1], π({an}) = [a1, a2, . . .] homeomorfizam koji
uspostavǉa konjugaciju izme�u ϕ i σ.
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