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Име и презиме:

Максималан број поена је 5. У угластим заградама су наведени поени.

Задатак 1. Уписати знак × у квадратић испред формуле која је еквивалентна формули
p ⇒ (q ⇒ r). [1 поен – сви тачни одговори и ниједан нетачан]

□ q ⇒ (p ⇒ r) □ (p ⇒ q) ⇒ r □ r ⇒ (q ⇒ p) □ ¬r ⇒ (q ⇒ ¬p) □ (¬r ⇒ ¬q) ⇒ ¬p

Задатак 2. Над алфабетом {S, a, b, c} дата су правила:

S → aaSb, S → c.

Доказати да се из S може доказати реч w акко је w облика a2nSbn или a2ncbn, за неко n ⩾ 0.
Доказ: [1 поен]
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Задатак 3. Формална теорија F је одређена на следећи начин:
• алфабет садржи три симбола, {|, ∗,=};
• формуле су све речи облика x ∗ y = z, где су x, y, z речи записане само симболом |;
• једина аксиома је формула || ∗ | = |;
• правила извођења су:

(R1)
x ∗ y = z

x| ∗ y = z| (R2)
x ∗ y = z|
x ∗ y| = z

Доказати ⊢F ||||| ∗ || = |||.
Доказ: [1 поен]

Задатак 4. Доказати ⊢ (p ⇒ q) ∧ (r ⇒ q) ⇒ (p ∨ r ⇒ q) користећи само основна правила
природне дедукције.
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Доказ: [2 поена]


