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Definicija
Neka je f ⊆ A× B relacija. Ka�emo da je f funkcija koja skup A
slika u skup B ako za svako a ∈ A postoji taqno jedno b ∈ B tako da
(a, b) ∈ f . Element b nazivamo slika elementa a pri funkciji f i
oznaqavamo ga sa b = f (a).

Ako je f ⊆ A× B funkcija koja slika skup A u skup B pixemo
f : A → B i ka�emo da je A domen (oznaka Dom(f )) a B kodomen
funkcije. Slika funkcije f je skup Im(f ) = {f (a) | a ∈ A} ⊆ B.

Primer: A = {1, 2, 3, 4}, B = {a, b, c}, f ⊆ A× B
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Ako je f : A → B funkcija, f −1 je inverzna relacija. Ali f −1 ne
mora biti i funkcija.

Primer: Relacija f ⊆ R× R definisana sa f = {(x , x2) | x ∈ R} je
funkcija. Me�utim, relacija f −1 = {(x2, x) | x ∈ R} nije finkcija.

Definicija
Funkcija f : A → B je surjekcija, ili ”na” funkcija, ako va�i

za svako b ∈ B postoji a ∈ A tako da je f (a) = b.

Funkcija f : A → B je injekcija, ili ”1-1” funkcija, ako va�i

f (a1) = f (a2) ⇒ a1 = a2, za sve a1, a2 ∈ A.

Za funkciju f : A → B ka�emo da je bijekcija ako je injekcija i
surjekcija.



Ako je f : A → B funkcija, f −1 je inverzna relacija. Ali f −1 ne
mora biti i funkcija.

Primer: Relacija f ⊆ R× R definisana sa f = {(x , x2) | x ∈ R} je
funkcija. Me�utim, relacija f −1 = {(x2, x) | x ∈ R} nije finkcija.

Definicija
Funkcija f : A → B je surjekcija, ili ”na” funkcija, ako va�i

za svako b ∈ B postoji a ∈ A tako da je f (a) = b.

Funkcija f : A → B je injekcija, ili ”1-1” funkcija, ako va�i

f (a1) = f (a2) ⇒ a1 = a2, za sve a1, a2 ∈ A.

Za funkciju f : A → B ka�emo da je bijekcija ako je injekcija i
surjekcija.



Tvr�eǌe
Relacija f −1 ⊆ B × A je funkcija koja slika skup B u skup A ako i
samo ako je f : A → B je bijekcija.

Dokaz: na qasu.

Tvr�eǌe
Ako su relacije f ⊆ A× B i g ⊆ B × C funkcije, onda je i relacija
g ◦ f funkcija i va�i (g ◦ f )(a) = g(f (a)), za svako a ∈ A.

Dokaz: na qasu.

Tvr�eǌe
Neka je f : A → B. Tada va�i: f je bijekcija ako i samo ako postoji
funkcija g : B → A tdj. g ◦ f = idA i f ◦ g = idB . (u tom sluqaju je
g = f −1)

Dokaz: na qasu.
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Direktna i inverzna slika
Definicija
Neka je f : X → Y i A ⊆ X . Direktna slika skupa A je skup

f [A] = {f (x) | x ∈ A}.

Neka je f : X → Y i B ⊆ Y . Inverzna slika skupa B je skup

f −1[B] = {x ∈ X | f (x) ∈ B}.

Inverzna slika skupa f −1[B] je pojam koji je definisan bez obzira
na to da li postoji inverzna funkcija f −1.
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f [{1}] = {f (1)} = {a}
f [{1, 2}] = {f (1), f (2)} = {a}
f [{1, 3}] = {f (1), f (3)} = {a, b}

f −1[{a}] = {1, 2}

f −1[{a, b}] = {1, 2, 3}

f −1[{a, b, d}] = {1, 2, 3}

f −1[{d}] = ∅
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Osobine direktne i inverzne slike:

Neka je f : X → Y i A,A1,A2 ⊆ X ,B,B1,B2 ⊆ Y . Tada va�i:

1. Ako je A1 ⊆ A2, onda je f [A1] ⊆ f [A2].

2. Ako je B1 ⊆ B2, onda je f −1[B1] ⊆ f −1[B2].

3. Va�i da je f −1[f [A]] ⊇ A. Ako je f injektivna, tada je
f −1[f [A]] = A.

4. Va�i da je f [f −1[B]] ⊆ B. Ako je f surjektivna, tada je
f [f −1[B]] = B.


