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Definicija
Neka je ρ binarna relacija na skupu A. Ka�emo da je ρ relacija
ekvivalencije, ako je refleksivna, simetriqna i tranzitivna.

Relacija ρ je relacija ekvivalencije na skupu A akko va�i

△A ⊆ ρ, ρ = ρ−1, ρ ◦ ρ = ρ.

Primeri relacija ekvivalencije:

▶ Relacija jednakosti realnih brojeva.

▶ Relacija sliqnosti u skupu trouglova euklidske ravni.

▶ Neka je m ≥ 2. Relacija ≡m definisana na skupu Z sa:

x ≡m y akko m | x − y

je relacija ekvivalencije.
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Klase ekvivalencije
A – skup ǉudi koji �ive u jednoj dr�avi X

A1,A2, . . . ,An – skup gradova dr�ave X

Na skupu A definisana je relacija ∼⊆ A2 na slede�i naqin:

P1 ∼ P2 akko osoba P1 �ivi u istom gradu kao i osoba P2.

Definicija
Neka je ∼ relacija ekvivalencije na skupu A. Klasa ekvivalencije
elementa a ∈ A je skup

Ca = {x ∈ A | a ∼ x} ⊆ A.

Oznaqavamo je i sa [a] i ka�amo da je element a predstavnik klase
Ca.
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∼ – relacija ekvivalencije na skupu A

Osobine relacije ∼:

1. Sve klase ekvivalencije su neprazni skupovi.

2. Neka je a, b ∈ A. Ako je Ca ∩ Cb ̸= ∅, onda je Ca = Cb.

3. Unija svih klasa ekvivalencije je jednaka skupu A.

D o k a z. Na qasu.

Svaka relacija ekvivalencije deli skup na kome je definisana na
neprazne, disjunktne skupove qija unija je jednaka celom skupu.
Takva podela se naziva particija skupa.

Definicija
Koliqniqki skup skupa A za relaciju ekvivalencije ∼ je

A/∼ = {Cx | x ∈ A}.

Primetimo da je A/∼ ⊆ P(A), jer va�i da je Ca ⊆ A, za sve a ∈ A.
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Osobine koliqniqkog skupa:

1. Ako X ,Y ∈ A/∼ i X ̸= Y , tada je X ∩ Y = ∅.
2. Va�i da je

⋃
A/∼ =

⋃
X∈A/∼

X = A.


