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Kardinalnost skupova
definicija: Neka su A i B skupovi.

Ka�emo da je skup A kardinalnosti maǌe ili jednake od

B, i pixemo |A| ≤ |B|, ako postoji funkcija A ”1−1”−→ B.

Ka�emo da je kardinalnost skup A jednaka kardinalnosti
skupa B, i pixemo |A| = |B|, ako postoji funkcija

A
”na”

”1 − 1” −→B.

Ka�emo da je skup A kardinalnosti strogo maǌe od B, i
pixemo |A| < |B|, ako je |A| ≤ |B| i |A| ̸= |B|.

Osobine kardinalnosti:

Neka su A, B, C skupovi. Tada va�i:
1. |A| = |A|.
2. Ako je |A| = |B|, onda je |B| = |A|.
3. Ako je |A| = |B| i |B| = |C|, tada je |A| = |C|.
4. Ako je |A| = |B|, onda je |A| ≤ |B| i |B| ≤ |A|.
5. Ako je |A| ≤ |B| i |B| ≤ |C|, onda je |A| ≤ |C|.
6. (Kantor-Bernxtajnova teorema) Ako je |A| ≤ |B| i |B| ≤ |A|, onda je

|A| = |B|.
7. (Berxtajnova teorema) Za svaka dva skupa A i B va�i |A| ≤ |B| ili

|B| ≤ |A|.
Dokazi: na qasu.
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Prebrojivi skupovi

definicija: Skup A je prebrojiv ako je iste kardinalnosti kao i skup
prirodnih brojeva (tj. |A| = |N|). Oznaka za |N| = ℵ0 (alef-
nula).

definicija: Skup A je konaqan ako postoji prirodan broj n takav da postoji
bijekcija f : A → {1, 2, · · · , n}. Ako A nije konaqan, ka�emo da je
beskonaqan.

Skup A je beskonaqan ako i samo ako postoji pravi podskup A′ ⊂ A takav da
su A i A′ u bijekciji.

tvr�e�e: Skup prirodnih brojeva je beskonaqan.
Dokaz: na qasu.

definicija: Ako je skup A konaqan ili prebrojiv, ka�emo da je najvixe
prebrojiv. Ako skup nije najvixe prebrojiv, onda je nepre-
brojiv.



Prebrojivi skupovi

definicija: Skup A je prebrojiv ako je iste kardinalnosti kao i skup
prirodnih brojeva (tj. |A| = |N|). Oznaka za |N| = ℵ0 (alef-
nula).

definicija: Skup A je konaqan ako postoji prirodan broj n takav da postoji
bijekcija f : A → {1, 2, · · · , n}. Ako A nije konaqan, ka�emo da je
beskonaqan.

Skup A je beskonaqan ako i samo ako postoji pravi podskup A′ ⊂ A takav da
su A i A′ u bijekciji.

tvr�e�e: Skup prirodnih brojeva je beskonaqan.
Dokaz: na qasu.

definicija: Ako je skup A konaqan ili prebrojiv, ka�emo da je najvixe
prebrojiv. Ako skup nije najvixe prebrojiv, onda je nepre-
brojiv.



Prebrojivi skupovi

definicija: Skup A je prebrojiv ako je iste kardinalnosti kao i skup
prirodnih brojeva (tj. |A| = |N|). Oznaka za |N| = ℵ0 (alef-
nula).

definicija: Skup A je konaqan ako postoji prirodan broj n takav da postoji
bijekcija f : A → {1, 2, · · · , n}. Ako A nije konaqan, ka�emo da je
beskonaqan.

Skup A je beskonaqan ako i samo ako postoji pravi podskup A′ ⊂ A takav da
su A i A′ u bijekciji.

tvr�e�e: Skup prirodnih brojeva je beskonaqan.
Dokaz: na qasu.

definicija: Ako je skup A konaqan ili prebrojiv, ka�emo da je najvixe
prebrojiv. Ako skup nije najvixe prebrojiv, onda je nepre-
brojiv.



Prebrojivi skupovi

definicija: Skup A je prebrojiv ako je iste kardinalnosti kao i skup
prirodnih brojeva (tj. |A| = |N|). Oznaka za |N| = ℵ0 (alef-
nula).

definicija: Skup A je konaqan ako postoji prirodan broj n takav da postoji
bijekcija f : A → {1, 2, · · · , n}. Ako A nije konaqan, ka�emo da je
beskonaqan.

Skup A je beskonaqan ako i samo ako postoji pravi podskup A′ ⊂ A takav da
su A i A′ u bijekciji.

tvr�e�e: Skup prirodnih brojeva je beskonaqan.
Dokaz: na qasu.

definicija: Ako je skup A konaqan ili prebrojiv, ka�emo da je najvixe
prebrojiv. Ako skup nije najvixe prebrojiv, onda je nepre-
brojiv.



(Ne)prebrojivost

Primeri prebrojivih skupova:

1. Z je prebrojiv.

2. Ako je A ⊆ N, onda je A prebrojiv.

3. N × N je prebrojiv.

4. Ako je P f in(X) = {A ⊆ X | A je konaqan}, tada je P f in(N) prebrojiv.

5. Q je prebrojiv.

Dokazi: na qasu.

Primeri skupova koji nisu prebrojivi:

1. R nije prebrojiv.

2. P(Q) nije prebrojiv.

3. P(N) nije prebrojiv.

4. 2N nije prebrojiv.

Dokazi: na qasu.

definicija: Skup A je mo�i kontinuuma ako je |A| = |R|. Oznaka za
|R| = c.
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